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TRAITE 

t) E S 11 EUX 

GEO MET Kï q^U E s. 

^ R,$ gUj'îipres ^Yofr. gccopipli le$ coiiè- 
ditiptxs 4 uji P;:obîe;ïïe ^ il demeure dans- 
la dernière Equation plus d une lettre 
inconnue ^ le ProHen>|2 eft un Lieu; 
ôi quand il ne irefté q^e deu¥ lettres in- 
çonnucsy ce tie.u€ft m^ P^ffff qui-tra droite, lorf- 
que d^s rjEqjj^tio;)? çojoftitutjMe irhaquc lettiç in- 
connue li'aura qu'une dimenGon > & qu'elles ne & 
multiplieront point enfemble > .^ dofs. ce Lieu eft ap- 
pelle 5iw/>/ej pu ,4/4 /L^^^Wfe; ,1 , ) 

Maîsyfi Tune d^fÇ$ deu^ lett|:^$ ^connues adeujt 
^imenGon^» PU bien» quand l^uc Rcâ:angle fe trou- 
ve dans l'Equibtion con^itiviye, ce^e ligne locale eft 
courbe.^ & elle e^.toHÎpijirs la çipçpn^ence ou d'un 
Cercle j ou d'une Elliffe , ou d'une Pidrahéç , pu d'une 
Hyferhole. C'eft ièlofi la difpofition des deux lettre^ 
joconnuës dans r£quation : car (1 le Quatre d'une 

, A iij, 
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6 DES LIEUX GEOMETRÏQUES. 
lettre inconnue fc trouve affirma d'un cote de TE- 
iquatioh ,j8c réduit à j'unieé, & que le QÛarré de l au* 
tre lettre inconnue fe trouve nie dé 1 autre côté , & 
preillement redmt à Tunitc , fans que le Re^nglc 
de ces deux mêmes lettres inconnues (è trouve dans 
l'Equation, cette ligi>e courfje fera la circonférence 
d'un Ccrdi , pour le moins lof fque les dei^ lettres in* 

^ .^^ connues feront ^n Angle droit» ^ alors le Lieu fc 

FUn, jiomme Plan^ ou 4» Cercle. 

Dans les autres c^ cette lig^e <;ourbe peut être la 
circonférence d'une Elli^fe , d'une Parskok , ^ dî'unc 

solide ^y?'^'^^ > ^ ^ors ce Lieu eft appelle 5«fc<^. '[' 

M^is, fî dans TEquation l'une des deux lettres in- 
connues» ou toutes deux enfemble, on^ti^rois ou quar 
tre dimensions ,1a ligne courbe qui déterminera ce 

Lie» Lieu , qu'on appelle burfohàt , fera une Li^ dufeconà 

SmfiiiJe.'^çj^^g Et comme le nombre de ce* lignes n'a pas en- 
tore été déterminé , nous rie parlerons icy que des 
]Lieux Simples, Pluns, U Solides. 

Nous ajouterons donc , qiie le Cercle fc dïangeen 
Liem À BUipfpf lorfqUe Jes deux lettres inconnuîfs ne font pas 

l'EJiipfc. un Angle droit , ou bien lorfque le Quarré de l'une 
n'eft pas réduit à Tunité. " . 

Que fi le Quarré de cîiaque lettre inoonhuë fe 
trouve affirmé} ou fï au lieu du Quatre d'une lettre 
inconnue il y a le ReÀangle de ces deux lettres } ou 

l'Hyfcr- bien encore fi ce Rei^angTe fe trouve feul égal à' uû 

bou. -autre Redanglc connu , le Lieu eftune Hyp&boîe: 
Lie» À Enfin; fi ce Reftangle i>e fe trouve point dans 

j* P4r#- l'Equation , & que le Quarré de l'une des lettres in- 
connues s'y rencontre , le Lieu eft une Parabole, Toyt 
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DES LIEUX GEOMETRIQUES. 7 
cela fe démontrera par ordre dans les ProElemes fui- 
vans. 

Mais, auparavant que de venir à ^ pratique y pour 
Vous mieux faire comprendre ce que nous venons de 
dire, nous ajouterons ici quelques Queftions , dont 
h. premieie vous fera connoître, qu'un Problème cft 
aum un Lieu , bien que dans fon Equation conftitu- 
tive il ne demeure que l'une des deux lettres incon- 
nues, qui auront été introduites dans TAnalyfe » & qui 
doivent toujours i^e. tn lignes un Angle donnc^ 
pourvu que l'autre lettre inconnue n ai!t pas cté de-, 
terminées comme vous allez voir* 

QUESTION ï. 

Trouver au dedans d'un Angle i:câ:ilignc don-^ 
né, un point , duquel tirant aux deux lignes 
dç cet Angle deux perpendiculaires , la 6m- ^f'j'*j 
me de ces deux perpendiculaires (bit égale 4r««r«. 
a Une ligne donnée:. 

ON donne tJngle rcÛiliffte BAC , 'ttdtflfra- p. . 
fost de frotifver au dedans de eet ^ngle le point d/' '^* 
dUiptel tirant aux deux lïgKs A B , A C , /» fejfendicu^ 
Lires D B , D C , lenr/omme D B f D C ,foit égale à U 
hffte donnée AE< 

^jane tiré. deux foiÀts E, C ^ yftr AB ^ /ri 'perpendi. 
culairesE? y CG y erdupoimDf àUUgneC G, U 
perpendiculaire DH> comme fi U QneJHon étoit déjà refi.. 
lHt,fippoJê:Z 

. ■ ;a - .. .. •■.j. :' .'. • .. ' .'..V.. :- 1' :■• 
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t DBS tIEUX CÉOMÉTKIQUES. 

- ■ At^tti ■ 
EF««k 

. Pdm ^Ut tjngie tlùnnéBA C^ef ip fif^^tni» 
tes deux pttfendicnlMrts E F > CG « iomvm» été ie&tni 
du mime jittglâ : C p^^f^ ^^ ^^ qyafr>& itfftef AE , AF, 
CX>, CHtfitttptépmknntlkSyékf'èimfuJitil^atrt 
AE,EF,ÇD,DH y k fottfi des Trtdtt^k9 flmMtis 
AEF,C0H^#wtw«w*wCG *»^,{î^ CK*»' f„ 
€2r p4r c$nfeauenf G H, *<^ BD « ^'j fif /Mr»e fte h» 
veut que Ujomme des deux lignes D B> DC, fois é^sle 4 
la li^e donnée- AEi àn'duraetttt Bqmuion xf^^' y» a, 
oux^ 'jf^ , ^i^f r/? un Lieu à la ligne dnite , lequel étanf 
refolu par ProW.I. donne la conflruÛion fiivante, 
Conftru,- Jydntfatt E I «» A F , tireTdst point l^àU lime A C, 
âioà. UffieppmdiçuUire I K m £ F. iireK ^ p^^ A , a lamef- 
m( n^e AC , U perpendiculaire AM , troiftéine propor- 
tionnelle aux deux listes A I , AE , cîT meneTpm & point 
Mi à la ligne A K, /4 pAralleU M P , dont U partie OP, 
compfifi emnt kts lignes de Pj^lt ènmé WACjfra k 
4jim tp$*0» chencht^' dofirtt^^ ft&fi' $my^fiftnd tm point, l 
d^rôtiotii^ tpmm D^ pomften-merjlèr %$> liigne»AB\ A€, 
lu petfefukculéitrs^ D&^ DC ^ lettT'fitnmt p B -f DÇ^ 
Jhra égale à la ligne donnée A E. 
I. Cai^t^Ms HfàangU.sfimUt^s^ AB^, CDH^»»i 4 
J>;mon. AECH«AF»CÎD,€r^w>»;&»4/4«*/AgFJ,ApG', 
** o»<» AEC G-<4s ACÊF4 c-</l«^Mrr^«^ m «Mm-ASCG^ 

AECH ^ ACEF-AFCD} &àcaufedeCQ'Ç:hi^^ 
GH*» BP, P» 4»r4 AjEBP V.ACEF-AFÇD, 

5i 



firacion. 
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&ES tlÉtrX-ÊÈÔMETRIQyES. 9 
Si un prolongé la ligne D C , ji^J^ft^ ^' ^** '^^* ^^J^^ ^^ r» 
%»f A K,frolohgée en L , les deux Triangles AiK,. ACL, 
firomfiiébUbleSy & l'on aura A IC L «« A G I K , (g^ 4 
ea^ de IK^EV, par la conjiruéîion, on aura AICL w 
A C E F i c!^ otant A F C D, on aura AICL - AFGD «» 
ACEF-AFGDî c2^yr4/rf/»/4(T^f ACEF-AFCDy 
onmet AEBDy cfui luje^égitl, par l'article précèdent,' 
onauraAîCUAlPCD^ AE BD\ & fi àr la plaà de Al, 
un met AE - AF ,<juiluy eft ^al, parla conflruâion , ate 
^duJijéètn^le AICL , on aura AECL- AFCLr 
^ au lieu de AICL-AFCD , on aura AEGL- AFCL- 
^FCD,o«AECL-AFDL,o»AECL-AFAM,= 
icaufi deCtfCD ^ E>L ^AMy^ê^ enfin au lieu de 

AICL- AFCD^AEBDyOn aura AECt'AVAM 
«A E BDy^ paYlanmhefe , o»'4«r4 AECL - AEBD 
•» A F A M , f^ par conjiquent cette Analogie , AE, AF : : 
A M , CL - BD } ^ y? 4» lieu de A M , on met fin égale 
B L , 0» C D t G L y on aura cettt demicrt Analogie ,. >^ 
AE,AF;rGDtGL,GL-'BD: 

Si dans U première Analogie , AE, AÏ::A\Ï, CL- 
BD,on permute, on auracette-çy, A E , A M : : AF, CL- 
BD i ^fi aux deux prémiersteh^ès A E , A M , a» donne 
Id hauteur commune AE , <fn aura cette autre Analogie ^ 

^Eq,AÉAU:',A¥yCL'BD'y&fid Uplacedu 
ÇuartéA E yon met le Redangle A PA M , t^ui luy ejf 
(galy àcau/è des trokpropoftSonnelUt Aï, AE y AlA, par 
Uconjlruâlort , <M aura cette autre Analogie ,< Aï AM y 
AE A M : : A F,G L - B D\&fi aulkk^es deuxptetnierr 
termes AlAM, AE AM y dont U hauteur commune efi 
A'M-, onmet lesHafes A I , A E , auifint eH mtmtraifin^ 
firr, ^iM4ur4'Cftte éutrt Analogie y^iy,AB::AlBy, 

1^ 
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^p t^E5 tIEUX GEOMETRIQUES^. 

Ch^^D^eyfi^iifMJitfrefifUr terme Al^wmtfA^^ 
Aft^tâiuy efi é^A , fér U çonpu^^otk^ ^cpim^feri, 
mm* , 0» <•/«•* céet:j , AE-AF,^ AF : < AE , C X. - B D ; 
tîT* ru eom^ofanf^ vn^4ura c^e~cy, AE, AF;; AE f CL-. 
B D, C L- B D î 0'ti»fim^,fi 4 U place des deux phmiert 
termes A^^ Af^oM met letdeuxCPfCL^ÇX'-^Z);^ 
ijtùfim en m$me ràifi», fdr U dernière. jinêUgk de témi- 
€le précèdent y on àWA çene dernière jhudoge, C D-f CL^ 
CL-Bp?:AEtÇL'BD^ Ch-^D , Cr far confet^nf 
A Et CL.BD ^ ÇPt CXi ^ pari'mtthefe^^n Amg. 
AE «o BDt CO. Ce fiMfatoit dtmitntrer, 
Ç p R g L ;. A 1 R E, 
l L ^enfuit y que qmnd le point D ^ cowviendré antec U 
pf'mt Q J.Ufeide Perpendiculaire e^fti ifimlteradM point Q^ 
fft A Qyfer^t égalent I4 liffte A Ç. Cefi pmrftoy , fi au 
lietk df A M «» riê «» f**^ A N •• A ^ , ^quepe» lipoim 
^ y on tire À û/i^ A C , /« paraUek N P yOn 4»r4 U 
point O. Et pareillemenf y fi l'on fijfiifAQ^ perpendi»- 
cuUirt i A B , cî?* £g^ ^ AE »i!y qiu parie peint «Q.. 
m tirit dUltJffie A^, h pariO&ele .Q^ y on éiiroitU pgint 
p. Mé$ , pcnr avoir U point ^ ,U fitffra de faire A P. 
V, A O. -C) V ilfoif > f^ /f Tridngie A p P ,/?«» ro^- 
purs ipffkle , ^ ^e dans- un, Tritmgle ijofiele y comm» . 
AP P> /ci deu)f irpendifuléref D B , ÇC , ûrèet^ d^\ 
point Oypxis !^ dijtretion fiir fa kafe O P ^font enfimUe 
egalts à fmemêwte Ugpe . teUe qy^efi ici U liffic donnée ^B^ 
laftAU efi fgaUàUperptndiçulawe , qifitomliav^i^l^ 
Jts dtm 4n^^ 9 f ^ifittpn ckjt. opposf, 

Siatilieu de prendre U fmme T))^ t jp C ^ 0» vm 
pretfdre.Ufimmp CH-lX^H ,,pmrMr^J%4dfék 
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M5 LIEUX GEOMÊtRICmES: n 

ïignc donnçf A^^ on tnwutra x • ^, > ^7^ m Lieu 4^ 
U lipie dnhe.y fane vpie U qMnfûé f , fU entre dans U 
^ntiHons 9-cfit point déterminée. Ce Limfait eonnohrt 
Mtlefoint D, eft dam me %fr drent indéfinie f^raUelt 

# laiipith'C^.hi^ éUiffréede U mtfme ligne A C » d'une 
ftantité é^ale à' lafroBmtrvmé ||;.. T>efme qnc y fer. 
pendtcàlakt C P, étant 4reifiéme freportionnette aux deux ' 
aptes AVf^¥,. A Ey lafenme CHriX>Hyfiraégab 

# la ligne donnée A £.' 

Car ^ pftifèpèe far la cànjiruéftoif , rfina a'ûom cette tfemoA^ 
jâmlogie A F f E F ,. A E : : AE> C y fi k ta flaee des ft'»"*»»- 
dieux frtm'ters fermes AFf ^^ yh'EyonmetlesdeuxQHf 
I>H , e 0, iptijint enmefine raifin , i eanfi des Trian» 
ghfimUakles AEf ,CJ>Hf0n aura cette autre Ana-* 
hgiey C H"! X)H y C D : : A E , C D , cJt* /wr conjeauen^ 
^HtUH^AE.Of^u'Ufaloit démontrer: 

Q^trESTlON il. 

ITauyer'cfeux Nbmfcrcs , tels que la raîfon dip ^'« i 
leur différence a celles de leur^ ' i*jj^' 

Qu^rreîs, foicdounéçy t. *. 

O . , Dioph. 

>-M nTB nmré intention ef de repùdre cette Que. 
on aujfi kien en Lignes t^'m Isfemfrif , ç^. qu'en 
Géométrie elle efi mal frofosée , noiw la ftofofirons fluf 
gtneralemew yCn cette/mt:7tm'wttdicnt lignes , telles- 
qdclt PlanfoHàkiirdkïtilèncc & Utte ligne àonnécy 
loit à la' di^rencc de leurs Q^arre*, tn raifbn donnée^ 
. . Un frofhfi de trottver deux lignes A D «o x ,. gr DE 1. Figi 
•rf, telles que fe FianltAf ^fitug- la it^ donne AO 
ri)( lyfitki&d^^rtncex' yyfiitiiaJfjfiHitet^tt-yfy. 

B if 
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it DES LIEUX GEOMETRicmES/ 
de leurs Quarre:^^ comme A P «o r , 4 AQ^Ï 

Sebnfa condition Jfi U Quefliou^^n éurd cette Jmt 




Probl. I. àonne U cpnfiméHonfiivdHte:. 
Conftf»- AyfjMt fait a veionté Jt^tk^ B AC ,Pdries Jeux (»- 
^'*'°- ^»« A B , A C , dont chacune fiit^- , pu eptatriéme pnJ 
fortionneUe aux trois A P, AQ, A O , meneT^ la droitt 
BC, fti fera le Lieu quç9 cherche c defirte» quefiony 
prend entre B , ^ G , un f oint 4 difiretio» , comme E y four 
en tirer à la li^e KÇ, Ja parallèle DEjes deux lignes 
A D, D E y /iront celles qu'on cherche ; cef-à.dire , j^ L 
Plan fous U ligne donnée AO j^ leur différence A D- 
DE yfiavéirAOA^'AOD^^/era à U d^renct 
ADq-DEq , de leurs QudrreT^» comme A P , i AQ. 
Peipon- Ç^f fuifque nous avons D B «« DE , .< caufi de AB 
ftf i»"ofl. y, A C, far la conBruBion ^0' des deux (Triangles Jèm. 
blahles B DC, BAC, nous aurons 4 B «o AptÇ E , à 
faufe <fcÀB««ADtDB,^ on fourra faire cette Ana^ 
%>, AO, ADfDE :: AO , AB j prft à U place 
des deux derniers termes AO , A B , m «Vr les Jeux A P, 
AQ^uiJottten me/me raifin^farûcc/nfirnSHont on aura 
fclU'Çy , A P, ADf DE :; A P, A.Q^ &fiondomie 
4UX de»x premiers termes AO^ADfDE*/* hauteur 
commune Ap-D^ , on aura cette dernière Analogie, 
AQAp- AODÉ^ Ap<3-pE,<}::.APj AQ^Çfi 
qu'il faloit (Remontrer, 

. Quand 0» youdra tefoudre cette Quefiion m Nom/hres; 
inféra plus élégant de mettre '^^ pour les deux Nêfuhs 
^usm cherche , c^ feh^ U covidki^ dç U QuefHon ^ «1 
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D^S tlIUX GEOMETRIQUES, i^ 
4Mra cfftf AnâUite^ 4-'', ^îir -r>f>«« x , atb::r, f, 
eîr f^ C9nfitpttm cent Equation , f x |t« atf br > daw 
iaqtieBe on trouvera x «« ^4^', & Us deux nombns qu'on 
'^rcbcj/iropt tels^ 



«rthr»» 



|fx ipiMf Nomimsfirom z , 4; ^Ji4>nfippofi3i «« 5> ^ 
;b V» I , /« </f«;if Nomhrts feront 5,1. 

Off firr </t cette folution , ieCAnonfiivant^ Si on mitl* 
.tiplie.de^x Nombres /quelconques, chacun par lefe-^ 
,<:ond terme- de la raifo^ donnée , & qu'on divifc cha^ 
que produit par le Pian fous ie premier terme Ôc la 
^iomme des deux mêmes N.ombrçs«.on aura les àenx, 
Nombres qupn cherche^ 

. Comme sette QtuJHon eji indéterminée ^ on en peut donZ 
ner autant dévolutions indéfinies que l'on voudra , (^ en 
tirer Mitant de Canons difftrens ': mais ce n'efi fat içy U 
,lieu d'en parler Jayantagé^ 

^rpuver deux Nombres ,;tels que la raifoo de tiemm 
Ip^r foçtime ià celle de leurs Quarrcz^ /^" 



C*rcU. 

I. X. 

Dioplu 



)0'UR refiudfre cette Qui^n par CeometriCf nout U 
propo/mns plus généralement en cette forte : Trouyct 
deux lignes , telles que le Plan fous kur fomme fie 
^ne ligne ilonnée^ioiit àlaXomme de leurs Quarre;::! 
.«enraiiqn donnée. 

V Ç^pffip^fejltMMV^deHxU§rtts HC^ïi^S^HB «^Jj}. Fît» 
^' ' ' : Biij . 
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U DES tlEtrX GE0U£T11IC^UÏSI. 
f Ti^ *fi'f V*^ ^ ^^ Ax tly ^fi^ ^ fis?» (UmUt ^O «- fy 
^ Uurfiiftffif Jrfy 9 fiif s U pmtm x-Xrfff i»' ip«B(» 

Selon U condition de U Queftion^ onMtsxim jâtàtà*< 
ffe, Ix 1 1 y i%xfYf::ty(^,^^4rcon/ftiuenf cettrEtjpa^ 

tmï£»'^ 1/f «rxxttyf ,'»« 3ijc*',^ •* *-7^ *- yy ,>^««' 
«^ Hn Lksfff m Cekçlf di»mc\ dmt le nym eft >^tn»» 
comme ton connaît en crtantksficondt- armes y^mjoir ea 

*» .Qr^h > .»3£ «f H^ «^a « * Ictpui étant: rr/ik fu-bp^rt^ 
ffpm ^VtM, U. dofiiit. u ûonfiruâioi» fiànumtr, 
ConArat- . ^m^ fMt.k Tmn^le ififidt rt6hn^ ABC y. Jomf 
***^ ^«|f#^ <^^ f^ff^A B ^B C rfiif ^y 0» tpi4trime fnpên» 
tionnel aux trois lignes * A P , AOv AQ,. dScrinie:^ dtii 
«r«iyir A, f«* /« /mW G ^ ''>'*' circênfireuce dt Cerdtr^ tftif 
firêkl^ieitt^iiron^tintchfi ^potitj<kserminer enhgnts lep 
skuif nvn^m.ftf elmcki» tifrçleDimutr» FG^ /«m/U 
lele 4U coté B G, (Hsrprene^^fùr c$ DiamHm fG^MtffoUtt' 
auelcont^e D-, fur ou vous tirerK(;étM mefme E>iametre TGp 
la perpendiculairâ £ Hy.e^ifér» tvrmnie îun côté en £y 
far la circonférence du Cercle, &de l'autre cote en Hi, par' 
U Atgw B C y prolongée (juaml il en fera hefôm ; O" /^ l**- 
gnes SHV^CH yrepnfimtromUsdtuxnmhrest^vn cher^ 
che, en prenant la lettre 11, ou la lipu A O y pour l'unité:- 
de forte que le Plan A O E H f A O C M' y fous leur femme' 
EHtCH pO* tahgm Jkàoée AQ rferof iUflmm^ 
SHcft.C H ^i,.àlm^Qitmt^,cmumek¥yà:k Q^ 

ftiatioii. 




\f*^m V^poàtlk Cffuft u tkt' uîf g wa ài> fmlf , isf 



V 
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fÊfUCmreh 9 àU liffuhC ,ics^Mhlts M M, F G. 
Ctmfrefairâtion iténtf^ke , m eoiifdertr4 que U ii^ 
HI9 ^^^ EH -CL. (^arfi dts deux lifftef t^aUf 
f>E., DI ♦ mofit tes deux igdes TC »TN , w PH, 
DM, </r(r/fer4 HI «EM* & dtéU^ede^U « EH-r 
HM, P»4(flr4HI *» EH-HM; «âr kcdu/êde HU », 
^DHf on MurdHl y» EH- tDHiO'wcorekcaufidi 

DH>^AB,&-de AB^BC, on aura HI v>EH- 
^ BC i 6r '»/» d caufi de t BC *^CL,on aura Hl «« 
^H-Ch. CfquU/alçitdttmmrer. 

CW* étmttfrffàfi , fmji^'on ^ H\ r EH -^ CL, ««. 
f9wmt faire c^nr Anék^e, LH,H I;;LH é EH*CL; 
i&p 4 U pldct des deux fremtrs termes LH , HK <w 
Mtt hdewcEH^ CH^ftifiitt enme/me rdifit$yjfar U 
nature du Cercle, on attra cette éiart Andh^,'Bii,CH:.i. 
LH, EH-CL> o^4rcanfiqftenpée»^ÊftitHon^H<{' 
4CLEHv.CHLH,<wEH^-CL£H:*«€LCH- 
CHq, À caùfr éLHy^C L-CH* &^jfaT imtthefi. 
m aura ceU^-cy ,ChtHi ChQB «>EHi}3f:CBq, Wi! 
MBEHt*ABCH *• EHqtCH^^<^ ifeC W ; 
:St. A B i Cr donnmp à chaqtêe Piam U hatitem iommtfint- 




A O , AQ. A B , p4r la Q9nfiruSfhn j •» ^»»"^ c^ff^ '^'f^ ' 
niert Equation, AOAQ^H-tAOAQCH^AVm<{f 
A? CHq^& far confequent cette Anatole , AOEHf 
AOCH^XHc[;f CHq: : À j^> ACJj^O^^^ <^f. 

0nomrer, 

ppté. rifouirer teée QM^um en wmlrù , m pàtn^J!^ 
f0m' JkiBfioàm fn(^nftk ^ Ifxf liy « X x»^ f^ 
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H DES LIEtrXGEDMETRIQDESl 

dans lé^ueUe on trouvera y «« -tt t ''^ft? ^cx- : arpoW 
avoir unefilution- nttiùtmelle , itfuttJra égaler au Quarrf 
gfncPuiffanct^j^Y-r'H^Xypour le cké due^t prenant- 
2^.l£, po/yr avoir une filution indéfinie amant général»' 
qu'il' ejt pojpie , on trouvera x «, ^^^,y & far con/ê- 
Ment y «« fifî^Tb- -^i»//"-^** ISh^$hesfuo» cherche-^ 
pront teUy 

— TTTfTÇr •- 

Si t M r, ^ f «• lo, f^ qu'on fippofi a'«« i, <3r b « i; 
/r^ </eMx Nombres Cfàon cherche ^ front ii , 6. i»4}y y^ 
fmjuppofê a-vi yy^b^iyles<kux Nombres frront j^^u. 

Nous avons refolu cette Queftiondans notre* Diophantt 
enplufieurs manières différentes^ mais ce nef pas içy le Item 
^enpaAer davantage. Jt diray feulement c^ de cette fij. 
httion indéfinie on tiro le Canon finvanK- 

Si on> mult^lk le Plan tous la £bmme dé dêuj^ 
Kombres^quelcoDOues & le fecond ceime de h raw 
^n donnée ,,par caacunde ces detix^ mêmes Nom^ 
bres, &^ qu'on divife thaque :fi>lide par le folide fous> 
le premier terme ^ la Ibmme des Quarrev des deu:? 
ûiemes Nombres >; on-auni-les^eux- Nombres qu'on:: 
cherche.- 

QJJESTION lY. 

^.^^^^^.Trouver un Triangle reâfcanglc , dontHiy^- 
fsr*b«h, tenufc foit moyenne propomonncllc 
entre un côté& ce même coté aug'- 
menté d'une ligne donnée. 

4* ^* f^ Npropofe de trouver le Triangle refiangle A B £ ^ 
^Jdontifypotenujk A^ > j/^ir mo^noe proportionnelle' 

^ entrt 
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-DES LFEtlX GEOMETRiQ:UES. 17 
nttre le côté AE ^.O* le même côté AE j augmente de 4^% 
':U Ligne donnée AD. - ' 

Si l'anjùffop AD v» a. 
BE^A-. 

$n nma ABq «« xx t >yy , c> DE w a t y , C> p-rr^r ^«if 
T'a» T/tf^r qtte CHj/fotenufè AB ./5/V moyenne fropor- 
tionnelle : entre AE , DE , ie ^arré AB , 0« xxfyy 
fera égal att KeB'angle DEA , 01» ay t yy. Ainfi on awrn 
cette Equation xx f yy «« ay f yy , «* 3ùc «« ay , ^W efi 
un Lieif à «ne Tarahle donnée » dont le "Paramètre efl 
Si y ou AD , comme ton conwtt far Probl. IV. doù nous 
s'Zfons tiré cette conflrûSiion, 

Ayant prolongé la Ligne donnée AB , indéfiniment 'vers Conftwe. 
E , décri'veTi^ par fin extrémité A , /ir l'axe AE , la 
Tarabde BAF , dont le Paramètre foit égal 2 la Ligne 
donnée AD fO*iCette Tarahole ainfi décrite fir a le Ueu ^ 
quen cherche : de forte que fi C on prend fur pi <ircon- 
jerence un point à T/olonté ', comme B , pour en tirer 
fitr taxe AE , la perpendiculaire BE , le Triangle ABE , 
fera tel que fon Hypoxenufi AE fera moyenne propor- 
iipnnelle entre AE , DE 

Car à caufè de ABq v> BEq t AEq , par 47. i.O'de ,DeaK»£. 
BEq «« DAE y^ar la propriété de la Parabole , on aura 
ABq y» DAHt AEq , O à caufe de DAE t AEq «* 
DEA , par 3. x. on aura ABq «« DEA , O* par conft- 
quent, cette analogie » DE , AB :: AB, AE. Ce q^dJaU 
Uit démontrer. 



, tmioo. 
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1»; DÈS LIEUX GEO METR.TQpEr: 
i-i^ QJJESTION V. 

**^' "^^ • Ttouvcr deux Nombres , dont la dSference foit al^ 

feur produit cnraifon- donnée. 

Otcr re foudre cttti J^ftiou fdrXjttmtfrie^i n$ui<' 

la ffo^firom flus gemrakmtnt ettcettepirtes 

Trouver deux L^es ,, .telles que le Plan fous leur.- 
différence ^une ligne donnée,^ à. leur RoSbitigle 
efr,ritifea donnée. . 

«•%• Owprop&fè dé. trê^r/êr deux LêffferîI<n3i^tE «» y> , 
telles ^ele-'Héu Aft^.APLE , (ms Ut» Mfferemt- 
IJ -LE , 0* U Ligne donnée AP v, I \foiti lem iitc» - 
unglt ELI , comme AO « r , é^AQ^ L 

Selon U condition de U ^uefhon , OHénrn cette 
andlogie-, k'-ly -, xy :rt yiy,& ptr oomlifeem ceut : 
Equation i&>.lly m rxy , ^ efi un Lku 2 ^t Hyperbole 
entre fis afym^totes , où U RtStémgte'tommme <9^^ ,. 
cémme toneonnolt par PcobL V. U^oià-nom arvont r^ 
ro cette confiruSUfin^ 

cati&nc Ayant fait «w an^ .fuekôn'qne BAC y.0* ^la^tt prit^ 
ptr^ tune des deuxMgnes AB , AG ^ somme, fur AC , ., 
la Ligne AD» -7, ou quatrième proportionnelle aux : 
trois Ligner AO ,AQ^J^\, ttfev^pdr le "point D, il. 
r4ntre L^neAB., la Vitralleleî D£ ««-AD , ç^ ^écrU 
'VOT^ du centre A , par le. point "E , entra^ ks afimpto" 
tes AÈ y AO y fH^rhle FEG, qui fira le Ueu>qu'o»^^ 
cherche : de forte quei^p (on prend Jitr raJymptoteAO,..^ 
depuis D 'vers O, un^point i .itolouté comme K , c> 
que par le point K , on tire à f autre aj^ptote AB » la -. 
paraUele Kl , O* par le point I > 4 ïa^mptote AC , 4» 
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rDESXIEÎJX GEOMETKIQjrES. 19 
fÀrdîUh HI , les deux Lignes LE , LI , refr^feuteront >• i^s. 
les deux "Nombres quon cherche , cep à-dire qke U Rec- 
tangle APU-APIE , fira ^u-^e^angle ELI , comme 
AOyàAQ^ 

^4r fuifque farU Hature de tHy^erlroUyên 4 cette , ^«"«"»^ 
ÉnAhgie , AK , AD u DE , Kl., en ÀK , AD ::AD, 
: Kl y i cdufe de DE m AD yfxrU (onfiruàhn » en di- 
'vifint on aura celkçy , DK , AD:: AD-KI^ Kl , 
eu IX y AD :: LE,, Kl, &»<jenfermutant on aura celle- 
cj ,11 , LE :: AD,, KI^^ en dMfitnt on aura celle- 
cj > U , U-XE :: AD -, AD4KI , puU , U-LE :: 
AD , LE ., e» parxoffifuentADU'ADlE «« ELL 
C'e^ fourquoj w fourra faire cette analogie , ADU- 
ADLE,, ADq :: ELI ^ ADq , Jty^fi i U f lace des 
deux fremiers termes KûULX-ÂDlE,, ADq , dont U 
:haûteur commune 'e/i AD 9 on ^met leurs bafès U-LE, 
AD 9 qui fine enmtéme ^raifen , pari. 6. on aura cette 
.4iutre analope , U-LE, AD s EU,, ADq., c> donnant 
4tux deux fremiers termesU-LE yAD yU hauteur corn- 
mune AP , «» aura celle^y \ APU-APLE , APAD :: 
EU , ADq , o* en permutant on aura celle cy 9 APU - 
APLE , EU :: APAD, ADq yO* à caufe de la hou-, 
teur AD , qui efi commune aux deux derniers termes 
APAD, ADq , on aura célle^cj , APU-APLE, EU:: 
AP , AD , €^fiau lieu des deux derniers termes AP , 
AD y on met les deux AO , A<^, qui fint en même 
raijon » par la confiruHion , on aura cette dernière ana» 
logie, APU-APLE , EU :: AO , AQ^Ce qu'il faloit 
démontrer» 

Nous a^vons donne dans nôtre Diophante plufieurs 
pUuùons de cette J^ftion e» nombres, entre lefqmlles 
' - Cij 
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^J^ U fôlutipn fdfvdnte cfiiUflniJmfU o* U fins géné- 
rale de:^ tout*!, 

«bf _M 

^/ r *» I , O fw 6 , Cf que ton (up^ofi Xu» i ^ ^ 
bv) t jifir de$tx "Nombiret quottchèrche » jèront 6 , j. O* 
p ton ptffofi a «» I , cîP» D M } i /.'x dtux . Nombres fi- 
vont u , 4. uiinfi des autres ^omt'vÙl. que b fôit moin- 
dre ^«r 7 ., 

QUESTION Vr. 

. Décrire iùrune ba(è donnée unTriangle, tel înie la fôm- 
ii?(^ * me desQuarrez de (es deux cotez (bit ^ale a la fom- 
me àit% Quarrez de la baie donnée & de (à per- 
pendiculaire, qui tombe de l'angle oppofe. 

O: N j^ropo/e-de decrkefiir U imft donnée. PCd , U 
Triangle ABC,*» forte ^ue. Ufimme des ^ét- 
re^ des deux cûten^ AC. , BC , fiit égale à U fimme du- 
^drré'de U hàfi/ donnée- A3, <>* du J^arré dt fi feu-- 
pndickUire CD. 

Si t on frppofi.., AB^ M,. 
CD >» X, 
AD m;»... 
0H.4Uf4 BD<^4r.y. . 

ACqH**tj^-- 
BCq M XX fjj - tay 1 44i 
&*[aree^qiée.ton. ^eut qi*e U jomme des ^arrt^^ 
CA ,, CE ,{oit égale ■i.cHle dés.^arr^:^ AB., CD , ! 
on aura cette Equation , zxx t ^yy v lay f aa «« xx j- aa , . 
*ffyy-^f^ - r^^ > f''' ^fi '^^ ^^ à. une Ellifp don- 
née ^ dont un. Diamètre eft % ,.0» fin, 'Paramètre ef i 
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DES LIEUX GEOMETRIQUES. u 
la , cefi fourquoy le fécond Diamètre fera Riaa , com- «. f;{. 
me Ton çànhott p4r Probl. HI. doù nous anjom tiré' 
cette conflruElion. 

Tire^s^far le f oint E , milieu de la ha fi donnée AB ,- coofinMi 
4- le' même Ligne AB , la ferfendtculaire FG , dont la"^ 
iîngueur fi terminera en cette fiitte. Ayant prit fitr la 
ferfendtculaire FG , les deux Lignes EH , El , égales 
chacune à AE y ou à BE y mene?^la droite AI , 0*f*ites 
les Lifftes EF ,£G, égales chacune à cette droite AI , 
four décrire des deux foyers H , l^i lenteur des deux 
axes AB , FG , une Slliffi > quifira le Lieu qu'on cher* 
ch : de firte que' fi on frettd f«rfà circonférence un point 
d 'z/olonté >comme C y four le femme t du Triangle ABC, 
ee Triangle ABC y^fatiifera à la ^uefiion , c'efiàdire 
que fi du foiht G, o» tiiefur Lhbafe AB-, la ferfendi' 
cuUire CD , la fomm* kCc^.BQx\,fera éf^le à la/ofU" 
«(f.ABqtCPq; 

Car fuifque le •paramètre de fEiliffi efi double de ^^' 
fin Diamètre AB yfar laconfirufiion on aura zADB «> 
eD€[ , far la Nature de l'Elliffe , c?» ajoutant ADq , 
C?» BDq y on aura ces dçux Equations , tADB t ADcj 

•« ACq , ^ iADB tBDq «« BGq , dont lafomme don- 
nera cette eroiftéme Equation , lADB t ADq t lADB t 
BDq »; ACqfBCq , <p* à çaufi, dé lADB .« CDq , 
comme il a efté démontré , O* de ADqtiADBfBDq 

w ABq yfar 4. t. on aura CDqt ABq «« ACq t BCq. - 

Ce qu'il faloit démontrer. ^ . 
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PROBLEME I. 

Çon^mire un l,i<u a U Ligne droite» 

Es Equations qui donnent des lieux fimflfs ^ 
eux Aç^ Ueva À 4a.Ugn$ droite. y fc peuvent too» 
.tes réduire 1 l'une des quaae /oonules £uva|itesj 

Pour -conftruire le Deu de la 'première Equation , 

,M<fmio^j/ H " , foppofons que du point fixe A , û parte la li- 

7- fit, gne indéterminée AS «^ at , & que îangfe des deux 

Lignes inconnues.^ *,j^, {bit égal audoianéCAD. Sup- 

poibns encore que de lex^emité B« de la Ligne inde^ 

terminée AB -^ .je , il parte la Ligne indéfinie BE «* 

^,en forte que l'angle ABE fbit égal au dohiié CAD- 

Cette Ligne BE ««» j» fera terminée en E , de quelque 

grandeur que ibit la Ligne AB^ x ^ par la ligne Lo- 

;Cale AG , qu'on tirerîi en cette fbrtç. 
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A caufe tlp k firaâion | «^ ^ , on a cette analc^e , conftn^ 
h ,é :ix ,jf ,'qm fait coimoiftre que les qiïatre^Li-"""^,^^,. 
gnes byAyX ,^ , font les côèez homologues de dcur 
Triangles fèmblables , & que prar confèquent l'ài^e 
àe& deux premières b y * y-eft égal à- celuy de? deux 
dernières x y.y y Si donc cm preiïd iiir la Ligne indé- 
finie AB "^ X y}^ Ligné AF *» ^ , & que par le point 
F -, on tire à:la O^ AD , là parallèle FG <«>( , la 
droite AG icra le . lieu de . la prËinieie Equation > 

Car fi' fùrcetce Ijgnë AG,.on prend tel pcâm ijnc iféim^ 
Ton voudra , entre A , & G , ou audelà de G ,xom- *^**** 
me E , & que par ce point E on tire à la Ligne AI> , . 
la parallèle EB ,.,cn iùppblànt AB *^ ;if , '& EB ^y.y 
on aura dam lés deux Triangles fèmblables , A6E , 
AFG , cette analogie v^AByBE .t AF, FG , ou x y, 
y.v,h y^ yJSc- pati:' coi^quenit cette Equation ydx-^ 
bj y oay •» 7 ,.qttfcft la même que la pro^fôc. 

Pour conftruire II Lku de là deuxième Equatiscsi ^ Denxi^ne' 
y w ^' t c ,iàppo(bns que du point fixe A , il parte la ^TjpS^^ 
L^e indéterminée AB'm x , & que Tanele des deux . 
Lignes inconnues *• , ^y , fbit égal au donne CAD. 
Sùppoibns encore que de fextremité B de la Ligne 
ii;idetemiinee AB H «-^iT parte la Ei^c indéterminée. 
BE H j» , en forte que l'angle AJ^E ioit égal au donné v 
CAD. Cette Ligné BE h^ , fera terminée en E par!'" 
la. Ligne Localç HK , que l'on tirera en cette forte. - 

Si 1 on feppofo la fisw^ion ^* *,. nj.„-, on aura ccttc^j^'''*"*' "^ 
ansdc^e ^ ô ,4r :: ;if- , ^ » <^ fait connoître que Ic^ 
quatre Lignes b , ai x y i^, font; les cotez homolo- - 
gués- de deux Trianglçis fèmblables , j&^quçîpajr con^~- 
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14 DES LIEUX GEOMETRIQUES. 
«.Fig- fcquent 1 angle des deux premières^ j « > cft ^alà 
cciuy Àes deux dernières * , \. Si donc on prend for 
k'Ligne indéfinie AB -, x, la Ligne AF w ^, & que 
par le point F , on tire à la Ligne AD , la oaraHcIe 
FG w rf , en joignant la droite AG , on aura rar la Lu 
gne BE , la Ligne BI «^ :^ *^ ^ , à laquelle on doit a^ 
jouter la Ligne IE=t.<: , parce que dans l'Equadon^ 
y * ï t^ , mais comme le point B neft -pas détermi- 
né , recourons an point fixe A , Se prenons Gatla Li- 
gne AD , la Ligne AH *» c , & tirons par le point H j 
« a la Ligne AG , la parallèle HK , qui fera le Lieu qu'on 
ckerche , 6c la demonâr^tion â'çn fera copime aupa- 
r^vtant . * •. • 

-Troifiéme Pour conftruire le "Lieu de là: troifiéme Equation , 
,EçMt.oa. y^ «_^^ on fera une conftmdion {èmblable a la prcr- 
^.Rg. ccdente , excepte qu'il iàut ôter de la Ligne BI '- "., 
la ^ Ligne lE^ c , a caufe de ~-c , c'elt-à-dire qu'il 
faut prendre for la Ligne AD prolongée en b£i& , ia 
Ligne AH hx , & ia Ligne LK kt3l le lieu qu'on 
cherche , ;iic la démonûration s'en fera de la même 
fàçot). 
Pour conftruire le Lieu de la quatrième Equation ^ 
.E^SloT'^ H c'^j-on fera une conftrudkm (èmblable à la pre- 
10. Rg. cedente ^-excepté qu'il faut oter 4de la L^e lE «^ c , 
la Ligne BI w f%à caufe de c ^ " , c'cftXdire qu'il faut 
tirer en bas' au defibus de la Ligne AB v. at , la Li- 
gne BE «^jy , en force que îangle ABE des deux Li^ 
^nes indéterminées (bit égal au complemeiit àiSo de- 
grez de l'angle donne CAD , & la Ligne. HL fera le 
Lieu qu'on cherche , & la démonlbadon s'en fci^dp 
Ja même fàçoa - 

PROBLEME n. 
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DES LIEUX GEOMETRIQJJES. j^j 
PROBLEME IL 

Confiruire un Lien au Cercle, 

Comme les Equations qui donnent des Lieux am 
Cercle , peuvent arriver en plufieurs manié-es difïè- 
rentes , Se qu'il fèroit trop long de les rapporter icjr 
toutes, nous donnerons {èulement icy querques exem- 
ples, qui pourront icfvir à proportion pour lafblution 
des autres , en commençant par les plus fimples. 

Propofons donc premièrement ce Lieu au Cercle , Ttmm 
Xy "^ 44 -XX. Puifque aa-xx eft la différence de deux^'""?*^ 
Quarrez , elle eft produite par la i<Hnme 4 tiX'>& par 
la différence a-x de leurs cotez : 6c puifque le Rec-» 
tangle ibus a'tx^ca^x , fçavoir 44^fcx , eft égal au 
Quarréji^^ , on doit cohjfîderer la quantité inconuë jr , 
comme une ordonnée au Diamètre dun Cercle, dont 
le rayon ou demy Diamètre eft 4 : & puifque < f ^ , 
^t^x i font des Lignes , la quantité inconnue x , doit 
être en li^e droite avec k connue a, & elle doit re- 
prefènter la partie du Diamètre comprifè enti:ë lecea> 
tre & l'ordonnée. 

C'eft pourquoy fùppofôns que du point fixe A , il j^^*"*^ 
parte la Ligne indéterminée AB •» * , & que de ion «• Rfc 
extrémité B , il parte la Ligne indéfinie BE ^ j , en 
forte que l'angle ABÈ foit droit , car s'il n'étoit pas 
ilroit , au lieu d'un Cercle on àuroit une Ellipp, Parce 
que la Ligne AB *» Xy neft pas fi grande que le rayon 
AC V» 4 , a caufè de 4- j?, prenez fur cette même Li- 
gne AB *» X , prolongée , ciun côté la Ligne AC ^ 4, 
6c de l'autre coté la Ligne AD ^ 4 , pour avoir BC ««i 

D 
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%6 DES LIEUX GEO METRItîUESi 
ji.R|. *'X , & DBw,4tx, & parce que le Redanglè 
PBC , ou 44-afj? , eft égal au Quarrc'^ , on connoît 
que là quantité inconnue jr > eft moyenne proportion^ 
nelle entre DB , BC , ou entre a,-\x , a,-x. Ainfi k. 
perpendiculaire BE , doit être pjiiiè pour l'indetermi' 
née j , & elle ièraterminée en .E>par la circonferen-. 
Cje. d'un Cercle décrit du centre A, par les extremitezi 
C , D , du Diamètre CD» Ainfi cette circonférence 
fera le Ueu de l'Equation propofëe ^yy ^da-xx^ 

Dcmoof- Car fi l'on prend, iùr cette circor&rence un poin& 
^tion. tel' que l'on voudra ,. comme E ,.& que l'on en tire 
fiir le Diamètre 6C ,.la perpendiculaire £B ^ comme; 
nous avons fùppofë AD , ou AQ *» 4 ,, fi l'on fùppofè 
ABh A-, &BE '^^j on aura. DB ^^^f*-, & BC«* 
4r A- , & parce que Iç R.e<5tangle DBC eft ^al au Quar- 
ré BE , par la propriété du Cercle , on aura cette Er 
cmtion , ;^y ^ do^r xx , qui e(l la m^e que la propo-. 
fce. 
Second Propoibns maintenant ce Lieu au Cercle , jjjy ^ bx-^ 

*"' *•* , ou XX -bx^ rJCf' Il en faut premièrement ôtcr Ic' 
fécond terme, pour la rendre dç même forme que la- 
precedente,en lïippoiànt -y w :çt-f ^,.& vous aurez cet. 
autre lieu au Cercle, ;^i^»^ ^hbf-jy , duquel on tire- 
ra aifement une con{îru(Stion par un rai/bnnement^ 
ftmblable au précèdent. G'eft pourquoyilfiiffit de re- 

. p. garder la Figure , & icy les noms de chaque Ligne , 

3.ui fèrviront tî^it.pour la conftru^tion que pour. la. 
émpnftratipa 

AB *» x» . 
BE ^y, . 
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AC*» f^'^GD. - ii,Kà . 

Ptopofbns encore ce Lieu au Cercle tyy-iy'^cx^ eJS'I?* 
*^. Il en faut premièrement 6ter les féconds termes ^ 

en lîippoiànt j> w s^t î^) & ;v *» »t r^ P*^"' ^^o"" ^^' 
autre Lieu au Cerde ,-j^!^ *» —^ " «»^, ou :^i^ ^ mm -cm^ 
en fîippoiant^-^ ^mm , duquel on tirera aifemeot 
une conftru(5lion à Timitation de la précédente. Cefl 
pourquoy il vous iùffira de regarder la Figure^ & içy h-vît^ 
'les noms de chaque Ligne. 

AB ^ M» 

AD »! fc: 

AC^c. - 

'AF «. w «^ î-K.^ét«^ 

BCnt-a». 

BCH;jr^^ 
PRO BLEME tu '• ^^ 
Çonfiruire un Lieu à fEltiffi, 

Comme les Equations qui donnent des Lieux àT£l« 
lipfe , peuvent arriver en plufieurs manières difFeren^ 
tes , & qu'il (èroit trop long de les expliquer icy tou-^ 
tes , nous donnerons Seulement quelques exemples des 
cas les plus difficiles , en commençait par les plus jfàci>- 
les y pour pouvoir à leur imitation reloudre les autres^ 
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a DES LIEUX CEOMETRIQTTES: 
ftmitt Propofbns donc premicremem t:e Lieu a TElIiplê l 

^'^'^ A-*- H 44-^ . Pour conftniire cette Ellipfè , vous con- 
fidererez que la nature d'une Ellipfè étant telle , que 
le Diamètre cft à fon Paramètre , comme le Reéban- 
' g|e /bus les parties du même Diamètre eft au Quarré 
4e j'ordonnee correlpondanre , & que réduisant VE^ 
quadon propofëe yx:(^ od'^J ^ en proportion on 2 
, ççtte analogie yh yCT.44-afx ^yy , on doit confidc- 
rer les quantités ^ , c , comme deux termes homo- 
logues au Diametfe & à fbn Paramètre , & alors Je 
Rc(5bingle aa-xx: , dont les cotez font a'\ x yg^x „ 
fera lie Keâangle des deux parties du Diamètre y lefl 
quelles par con(èquent {èrpat^t** ,<<-•«', & le côte 
y du Quarre'^;';' fera l'ordppnée correfpondante à ces 
deux parties. Ceft pourqaoy i faut comme dans le 
Cercle, que le demy Diamètre fèit 4,& que fà par- 
' tie comprifè foAt le centre & l'ordonnée Icàt x. 
cooftruc. SuppOTons donc que jâu. point fixe A il parte la LL 

*^.Fig. g"^ indéterminée AB ^ jr , & parce que cette Ligne 
n'efl pas fi grande ^ue le demy Diamètre 4 , à cau- 
fè du côté précèdent 4-if^pi:enc2 fîir cette même Li- 
gne AB <^ X y prolongée de côté & d'autre les Lignes 
AC , AD , ^alcs chacune a la quantité connue 4 ,. 

{)our avoir BC ^A-x-y & DB ^aXx. "Ex parce que 
es deux quantitez inconnues x yy y doivent faire un 
ahglé doûàé y fuppolbiis que de rextrémité B , dd la 
Ligne indéfinie AB "^ x. yU parte la Ligne iodetermi- 
née , B£ H ^ , ea forte que l'angle ABE toit ^al aia 
donné. Apres, cela décrive» du centre A , à l'eatoor 
^u Diamètre Qïy , une Ellipfè y dont k Diamètre 
.CD foit à fon Parajnetre CG , comme bzcyàc dont 
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0ESXIEtTX GETOMETRIQITES: x^ 
les ordonnées au même Diamètre CoTîoient parai- «4.Kp 
leles à la Ligne BE, & cette Ellipiè ainfî décrite fera 
le Lieu de 1 Equation prôpofée .v;^ h 44-^. 

Car fî l'on çrend fut k circonférence de cette El- ocmmt, 
fiplè un point a volonté , comme E , & qu'on en tire *"***» 
au Diamètre CD , l'ordonnée EB^ comme nous avons 
fait AC ^a , 6c AD w, * , û l'on lîippole AB *» *• , & 
BE ^y y on aura BD *i *!*•,& BC w 4-;r, & parce 
que le Diamètre CD eft à fon ParamctrelCG , com- 
jHie^ à f , par la conAn»5tion , & que cette raifon ell ' ' 
^ale^ à celle du Rc(Si:angle DBC , au Quarré BE , 
c'eft-à-dire à celle duRe(Skanglc aa-xx^aa Quarré ^^^ 
par la nature de l'EllipIè ^ on aura cette analogie, ^j 
e '^ éu-xx ,jiy ,&c cànfcquemment cette Equation ■. 
kyy «•> àdc-cxx , ou *yf «* 4*"^, qui eft la même que 
la propofèe. 

Propofons ce Lieu à l'Elli^fe xx-\ ix ^ aa-^-^.Ult ocKi^m. 
feut premièrement réduire a un de même forme que ^""^'*- 
le précèdent , en, ôtant le fécond terme , fçavoir ent 
fiippofànt jc «^ s^-i <i , pour avoir ce Lieu réduit , :^î^ , 

^^ aat \ di-^^^y aa ^^^mm -^, en ïùppofant aaf 
^^dd^ mm. Si l'on fait dans ce Lieu réduit un raison- 
nement (èmblable au précèdent , on connoîtra que 
le demy Diamètre de l'Ellipfè eft 1» , ou R. 44 f f dd, 
ôc que ce Diamètre eft a fon Paramètre comme là c. 
0OÛ l'on tirera aifëmentune conftru(5tion:c'eft pour- 
quoy je me contenteray de vous donner feulement la 
conftrudion toute faite , & icy les noms de chaque "*^'*' 
Ligne , qui fèrvirotittant pour la conftru(5tion que pour 
la démonflration. . 

Diij 
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^ DES LIEUX GEOMETRIQITE^^ 

ff.fift ABt^AT. 

AC-- ii^. 

CF H ;» t» R.rf4t r^'^i «^ CG, 

FG H iM H K. 4,« t M: ^ 

BCw:^. 

^F «n jwf^ 
SG «^ I» -;^. 
■DUm. Tâfâm, :: ^ , c. TérMn. ^ ^; 
»attec»i On peut tTOUvcr une autre conftru<5tion , en reduiv 
"*^ (ant la dcrnierc Equation :^:^*. mm'^-, en cellç-cy , 
^ ^ ~ - "' , qui nous£dt connoître que le demy Dia- 
mètre de rEliipfe eûR^^ou R- Tt'5,&<5ue leDia- 
mètre doit être à ion Paramètre , comme cz^yôc de 
plus que la partie du Diamètre comprit entre le ceii^ 
tre & l'ordonnée doit être )'. Ainfî en Êùfànt un raifbn- 
nementfèmblableau précèdent, on trouvera aifemenc 
une C0nftm(5tian.'C'elt pourquoy p<wr nepasdirc plu- 
fieurs £>i»'la même cholè, je me contenteray de vous 
tcFij. <loi^cr fimplement la Figure , & icy les noms de cha^ 
que Ligne qui fèrviront , tant pour la conftnidiony 
que pour la démonilration. 

ABv»jy. 
BH ^ X. 
AC- i:d, 
DE H i^, 
m *» K.aa'\ ^dtL, 

DF*,R^tj^. 
DGhRT-^. 

i:: .:i 
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DES LIEUX GEOMETRIQUES. jr 

1)t4m. Taram^ :: c y k 'P4raM.*^ r4^^ 
Propofbns ce Lieu à l'EUipfe , xx-dx^ ^y^- H le Troifiémé 
ùm premièrement réduire à un de même forme que ^«""p^'- 
le premier:, en ôtant les féconds termes , {çavoir en 
iùppofànt *: ^ :^ t T ^ j pour avoir cette autre Equa- 
tion , :^^-^Jd^ay--^,ouyy^ ^ ^.^, d*oi^ 
l'on ôtera encore le fécond terme, en lîippownt jy h 
«ta > pour avoir ce Lieu réduit ,s^i^^ ^\ idd-^ ^ 
cm 7^^ mm- ~ y en {ùppofant "^ f -j dd^ mm. Fai- 
fant dans ce Lieu réduit un raifonnement fèmblable 
au précèdent , on connoîtra que le demy Diamètre 
de l'Ellipfe eft /w,ou R. ^t i <^^ , & que le Diame-> 
tre eft à fbn Paramètre , comme b à c. 

Ceft pourquoi lùppofbns que du point fiîce A , il Conflnjc. 
parte la Ligne indéterminée AB ^ * , de laquelle il*"Î7.Fig. 
faut ôter la Ligne AC ** 7 <i , pour avoir BG '^ j^ , à 
caufè de * *» :^t ;-^ : & parce que les quantitez in- 
connues X y y y doivent faire un angle donné, lùppo-^ 
fons que de l'extrémité B , de la Ligne indéfinie AB 
«^ *• , il parte la Ligne indéterminée BE *, j? j en forte 
que l'angle ABE , loit égal au doimé. Il faut ôter de 
cette Ligne BE *,^ , la Ligne BH ^ ^ , pour avoir 
EH *^ a y à caufc 'àcy^ ^ « : mais comme le point 
B , neft pas déterminé , tirez du point fixe A , à là 
ligne BE , la parallèle AD h ^, & par le point D , 
à.Ë Ligne AB , la parallèle DH , car ainfî en quel- 
<yie Lieu que fbit la Ligne BE , vous aurez toujours 
EH ^j^'M, ou EH H « , & DH w x; Ainfi les deux 
quantitez j^ , o , du Ueu réduit 3^!^ *^ mm - '~~ , feront 
reprefcntées par les deux Lignes BC ; EH > & comme 
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51. OES LIEUX GEOMETRIQUES 

ir.fif.; leurs extrcmitez ne fè joignent pas, car elles doivent 
toujours faire un angle donne « on tirera par le point 
C , à la Ligne B£ , la parallèle CO , & on prendra 
OH pour j^ , parce qu elle eft ^le à BC Et parce 
que par le Ucu réduit 7^^ mm-*'^, on connoît que 
:^ , ou OH , eft la partie du Diamètre terminée par le 
centre & par lordonnée , il faut que le Diamètre dt 
l'Elliplè fbit (ùr la Ligne DH , & que fbn centre f<Mt 
au point O. Si donc on prend fiir la Ligne DH , de 
côté 6c d'autre les Lignes OF , OG , égales chacune 
à m yon aura le Diamètre FG , à l'entoifl: duquel on 
décrira une Ellipiè , dont le Diamètre (bit à (on Para^ 
mètre comme ^ , à c y& dont les ordonnées (oient psu 
ralleles à la Ligne BE , & cette Ellipfe ainfi décrite fe* 
ra celle qu'on cherche , & la démonifaration s'en fera 
comme auparavant. 
Q^itat Propofons ce Lieu à l'EllipIc ^yy*-^ v» ^4 -^ . Il le 
Exemple, ^^^j. premièrement réduire à une autre de même for- 
me que le premier , en otantle iccond terme , fçavoir 
en fùppofànt j» ^ Ji^~(y pour avoir cet autre Lieu fims 
fécond terme, ^3^^ *4-^t %«• , ou KK'-* 44-*^5i^^, 
ou ^?i^a4-^, en iùppolànt- 4^/tc<^ *^ - ar , & 
4cf^ n. 
conftruc Ce Lieu étant ainfi réduit. , fùppofoBS que du point 
' 18. Fig. fixe A , il parte la Ligne indéfinie AB *» * , & que de 
fbn extrémité B il parte la Ligne indéterminée BE 
«nj)»,en forte que l'angle ABE foit donné. H fautôter 
de cette Ligne BE mj», la Ligne BH h ^^ , pour avoir 
EH «^ 5^,à caufè dej^-^ ^w Mais parce que le point 
B , n'efl pas déterminé , prenez la Ligne AC «* 1/, fur 
la Ligne indéfinie AB ^ a; , & menez par le point C, 

^ àlâ 
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DES LIEUX GEOMETRIQUES. 55 
à la Ligne BE , la parallèle CD h ^ , car ainfi me- ij^Kf. 
nant la droite AD , & la prolongeant jufqu a ce qu elle 
coupe la Ligne BE , en H , en quelque Lieu que (oit 
cette Ligne BE , on aura toujours BH *» r' , a caufè 
des Triangles fèmblables ACD , ABH , & confèquem- 
ment EH ^ 9^. Et parce que dans le Triangle ACD , 
on connoît outre les cotez AC , CD , l'angle C , le 
troifiéme côté AD fera aufli connu, & fi on le nom- 
me r , on aura AH *» "f j Ainfi les deux quantitez in- 
déterminées X ,9^f du Lieu réduit ?^^éta-^ feront 
reprefcntées par les deux Lignes AB , EH , & parce 
que leurs extremitez ne fè joignent pas , on prendra 
AH pour AB : mais comme AH n eu pas ^ale à AB , 
C Ion change AB en AH , ceft-à-dirç *• en f', on 
doit aufli changer le Lieu réduit ^^^dd-^yOU"-^ 
*. ~- ;if;if , en un autre conforme à la valeur "^ de 
AH , içavoir oii au lieu du fimple Quarré xx de la 
Ligne AB *» a-, il y ait le Quarre ^^ de la Ligne AH 
> ^ , en le multipliant parte Quarré ^ , car ainfi on 
aura cet .autre Lieu réduit , ^ *, ^--r^ , qui ap- 
partient à une Ellipfè, dont le Diamètre eft à ion Pa- 
ramètre , comme nrr à j^jfm , car en reduifànt ce 
Lieu eh proportion ,. on a cette analogie , nrr , ^m :: 
^"■^y KK> qui ^« connoîtrc que R ^ , ou -^ou 
AH eft la partie du Diamètre entre le centre & l'or- 
donnée i & comme l'ordonnée eft EH , il faut que 
le Diamètre de l'Ellipfè (bit fur laXigne AH , & que 
le centre (bit en A. Après quoy le refte fera facile à 
achever , en confiderant les noms des Lignes que 
nous avons icy ajoutez. 

Ê 
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J4f E^ESLItUXGEOMETKIQJJES^ 

t*n^ AB V» ;ir, 

EH ^ î^~ 
AG ^ ^ 
CD H </^ 
AD H r: 

AH H i^. 

BHwS^ 

AF-R^; • 

EH^Rî^-tn-' 
ÈHsR^-^î,. 

£25?- Ph>pofons ce Lieu à rEllipfc , jjy f^ '^ éx-'^.m 
le Êiut premièrement réduire à un . de même forme 
due lé premier , en Ôrant le fécond terme , f^avoir eiu 
rapport premièrement j *» :ç^-^^, pour avoir cet au^- 
ffe lieu.i^^^H 4*- î^ t^'^,ou ^t^^ axt '"^'^l^" -yjoa^ 
i;t^^ Mx-^y:cnf\ip^sirït£dd*^ft^myi6tj^^ »,, 
eomme auparavant, .ou bien encore xx-'-^ *• '^,. 
Se en fîippofànt derechef *• *♦ »t^ > pour avoir côi 
dernicrLicurcduit , 4M» M f^-^^ 
Odaftnc Celicu étant ainfi redi^ ,.fcppo{<iûs que dû point 
iV.Rj. fixe A , il parte la L^ne indéfinie AB *^x , Se c^ué de: 
ibn^extrcmitéB,, il parce la Ligne indéterminée EE. 
^y , en forte que TiM^Ie ABE foit- donné. JQ &uc: 
, ajouter a cette Ligne BE *»^ , là Dgne BH '^ J , pour- 
avoir EH H :^, à caufè dc;^,tT7 ^ :^, ^'ï^ P^ce que- 
le point B neft pas déterminé ,, faites AD «,2//, &: 
menez pan le point D à la Ligne BE , la parallèle PO ' 



MMl 
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T>ES LIEUX GEOMETRIQJJES. ^ 
M d , car ainfî menant la droite AO , & la prolon- tf.ttg^ 
eeant jufqu a ce qu elle coupe la ligne BE auffi pro- 
îongée en H , en quekjue Lieu que foit cette Ligne 
BE , on aura toujours BH ^ 7' , à caufè des Trian- 
gles ièmblables ADO , ABH. Nous avons donc EH 
. H :^, qui ejl une des quantitez inconnues du Lieure^ 
^^ •• "^ ^' "m » ^ P^*^ trouver l'autre , qui eft » , 
parce que nous avons fîippofë x-^ ** « , il feut ôtec 
de AB H j»? , la Ligne AC *• ~ , pour avoir CB ^ w , 
J& fi l'on tire par le point C, à la L^nc BE , la pa- 
rallèle CI , & que l'on nomme r la Ligne AO , on 
aura IH ** '^^2. caufè des quatre Lignes propcwrion- 
nelles , AD ^ AO , CB , IR Aiofî les deux quanticei 
indéterminées 7^,ei^àa Lieu réduit w» m ^~~, fe- 
ront reprefèntées par les deux Lignes EH , BC : & 
icomme leurs extremitez ne Ce joignent pas, on pren- 
dra IH pour BC Mais comme IHiï'cft pas ^alc à 
BC , fî fon change BC •» » , en IH h ff , il faut auffi 
«changer le Lieu réduit «» w ~^-^ , en celuy-cy , 
- ~ qui appartient à une Ell^fe , dont le 



r r<n» aannrc 

■ tt itfâînin 



^emy Diamètre dt ^ ^ & dont le Diathctre efl à 
ion Paramètre comme nrrà. 4^», car eA r<<luifànt lé 
dernier Lieu réduit '-^f h .^^-=j^, en proportion, 
on a cette analc^ie , nrr , 4/» :: ^S ' i?% ^^ , qui 
fait eonnokrc que ^ , ou IH eft la partie, du Diamci 
trc entre le centre & rordônnée , ôt comme l'ordani. 
ixée eft EH , il faut que le Diamètre de l'Ellipfè ibit 
iîir la Ligne IH , & que le centre fbit en I , &c 

Propofbns encore ce Lieu à ÏEHi^c ,jyfgy-^:^ h 
i«i<- —-. nie faut preinierement réduire en un de mè- Exemjiè! 
jne forme que le premier ^en ôtant les fècondstames , 

Eij 
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DES LIEUX GEOMETRIQUES, 
fçavoir -en lîippofàrit premièrement^ ^^-rgf^, pour 
avoir cet autre Lieu , ^n^^ •iSl'^t^'ta4-^-, ou 

en fîippofànt cdd-^bff*^ -m , 4Cj^«^ », & 7^? t 44 
*,£p , ou bien encore xx'\'^ w sœ-i^ ^^ en ûp- 
polànt derechef A- ^ »"^ , pour avoir ce Lieu fans 
fecond ^erme , «« w ^' t ^"^S o^ «« '^ ff"^ , 
cnfiippofant^t"-^ wff 
^^^^jjj^ . Ce Lieu étant ainfi réduit , fiippofon? que an point 
•ton. fixe A, il parte la Ligne indéfinie AB «^ * , & que de 
**■*'* (on extrémité' B , il parte la L^ne indéterminée BE 
vtjr,en forte que l'angk ABE ioit donné. UÊuit ajou- 
ter à la Ligne AB ^ a-, la Ligne AG w, ^, pour avoir 
CB ^ a , a caufè de ;v «^ «- ^. U faut auli) ajouter à 
la Ligne BE ^y , la Ligne BN «* -|y pour avoir EN 
"^y^fg y & en ôter la Ligne NH ♦• J, pour avoir 
EH w iç^ à caulè dejr *♦ :^- r| tS • M^ parce que le 
point B ncû pas détermine^ tirez par Je point C à la 
Ligne BE , la parallèle CD *» r^,& par le point D^ 
à u Ligne AB , la paraftele DN '^ • , pour avoir EN 
'^ > t T f • Tirez encore par le point A a la L^ne BE „ 
k parallèle AL *» fl > ^ ayant fiiit la Lkne U m z/^ 
tirez par le point I ,a la Ligne BE , la parallèle IK v, à, 
car auxfi menant la droite LK, de la proloi^eant jus- 
qu'à ce qu'elle rencontre la Ligne EB en H, en quef^ 
que Lieu que ibit cette Ligne EB , on aura toujours 
NH ^ Zf>^ confcqucmmrnt EH ** ?^. Enfin prolon»- 
gez la même Ligne LK , jufqua ce qneUe^ rencontre 
h Ligne CD auill proloi^ée en O , par ou vous me> 
nerez à la Ligne AB la parallèle OM *> «.. Et parce 
.que le coté LK du Triangle UK ^ç£t donné , /î on 
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DES LIEUX GEOMETRIQUES. ^ 
k nomme r , on aura OH '^ [^ à cauiè des ,Trian- «©. rj. 
glcs fcmblablcs UK , OMH. Ainfî les deux quahû- . 
tcz indéterminées j^ , « , de fEquation réduite , •• *i 
^q-"^, feront reprefentccs par les U^es EH,OMî 
& comme leurs extremitez ne (è joignent pas , on pren- 
<lra OH pour OM , ou '^, pour « , & i^ h ^'^% 
ou ^ H -^-2^ pour «« w ^^-!s , oii Ion void (Juc 
ce dernier Lieu appartient ^ une Ellipiè , dont le Dia- 
mètre eft à (on Paramètre , comme nrr à j^ffm ^ Sec, 

. PROBLEME IV. 

Confiruire un JJcu à la Tardhcle. 

. £es Lieux qui appartiennent à la Parabole , fe peu- 
vent tous réduire à Tune des quatre formules fui* 
vantes. 

yy '^ ax 

Xf~^dx-bb. 
yy'^bb-àx. 

Pour conftruirc le Lieu de la première Equation ^ p^oirei, 
yy^ax y fùppofons que du point fixe A , il parte k ^'^^ 
Ligne indéterminée AB *♦ jr , & <yie de fon extremi- **^ 
té B il parte la Ligne indefii^ I^ h ^ , en forte que 
l'angle ABE (bit donné. PuiTque le QtKirré yy de la 
ligne BE ^y , eft égal au Reâ:angle <(;r , on k doit 
conHderer comme l'ordonnée dans une Parabole y^ 
la Ligne AB *•> x, comme k partie du Diamètre corn- 
prife encre le (ommet & l'ordonnée. Doù.ii:(îiitque le 
I>iametre de cette Parabole eft (îir k Ligne AB ySc que 
le ibmmeteâenA^&deplus que le Paramètre efttf.. 

■ £iii " 
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^ DïSlIEtnr GEOWETRlQjns. 
caDftae. ^dooc oo. décàt Cut It Diamètre AI> , ane Par» 
p,^ boite , ckMit le j^airametré AC "^ a,& dont les ardohj- 
nées iàkhc picalleks à la Ligne B£ , cette Parabole 
;iiàfr déààtc &ia.le JLiea de flcpiadon jpropofêe jy 

pemonL, Qir fi ftti pTcnd-fùrla circot/erîbÉtce de cette Pà*. 

'*'*"^ rabolc un point à volonté , comme E , & <ju on en 
.tire for le Diamètre. ADi , Tordonnée BE- ; comme 
.nous avQn» iàit 'hC- h a ,,{i Taii.£^pafè ÂB u jr ^ .8c 
1BE *^ j» , parce que le R.eâangle CAJB cil ^al auQuar- 
rc de l'ordonnée EB, par k nature de la f^arabole ^ 
on aura cette E^juaaon ^ j^ s 4;^ ^ qui eft la même 
que la propofee. 
Dmiiéji Poùc cônftruire le Lien de la Seconde Eqûaridn ; 

^Î^fJ!" :?y^ *"'^ t ^^ , fiïppqfons que du point fixe A , il parce 
la Ligne indéfinie ÀB ^ ;r , & que de fon extcemioé 
B , il parte la Ligne indetei^minée BE ^j , en (ortc 
-que l'angle ABE ioit donne, j^uiique Je Quarréjj de 
la Ligne BE «^ y , eft égal au Rct^angle ax^ bh^àont 
les cotez font 4yX'f^.,on\t doit confiderer comme 
: J'ordonniae dans raie F»aràbolc ,& le côté y t^** com- 
me la partie dn Diamètre entre le fommeti & Ïop- 
donnée , & par coofequcnt l'autre côté a comme h 
-Paramètre. A^ais pour avoir Upartie ;« 1 7 > il ^uu ajo4. 
ierakLigneAB/wvjï'/laL^ AC«^ ^. 
Troifiémë Poiir conftruïre le Lieu de la troifiàne Equation^; 

^xT^'igr Jï^ '^ dX'h^ , on fera une cotiftrudion icmblable à la 
preeedente , excepté qu'au ]i&i de prendre AC*^ ^, 
iûr h Ligne ÀB , prolongée vers A , il la faut pren- 
dre lîv la même L^ne AB , depuis A vers B , pour 
.avoir BC w * - 7 , » cajife ^cjj^j^M^ax-lJk 
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DES LIEUX ÇEOMETHIQJJES;: f^, 
j^ V» èt-jtx^on fera une coftfe:^(iioxi t^t^t^fajt fem-*«i°"" "* 



anatian. 



ÊJable à la i^Kccéeme , jntLïs il iaur conccvoii: AG' **"^'^* 
phis gnande.içic AB , à,<«ife idej]j9'.v,j^^r.<er.. ... 
j Nous avons djt.^^.joHs Icg lieiix g ;la Paidboîcî ^ 
peuvent être réduits à lune des.^u^ri?. fQmmlçsipwu': 
cedeœes >,& pour vous le 6ice:vajr^iious ajouterons 
icy les exemples fiiivans.^ . ' . . 

Piropolbns ce lieu à la ParaBofejjjwyf 4y ** ^Jf'~ait. ^'"™'* 
fl enraut prenueremcnt ôfcr kièçond terme, en îîip- ^""^''' 
pofànt y ^ 7;j--\ 4 ,.pour avoir cet autre Lieu fans fé- 
cond terme yj^»^ ^^. ,;qfi.. cil 4e' mène fornlb qutt 
le preiiïier jdés-quajre preqedcûSj: /" "^ ; ' : 

CefI: ponrcpioy fùppofQns cpe dtt point ftc A , il^io^T^*^^ 
parte la Ligne iûden^eA9^>. * ,^îquei^e fon .èx-* «•*'•& 
ixcaméE , imparte h UgneJndeptnîniaéeJE y^jj^en. 
fiate que fangle ABE , £iç df^iaéwIÉfitotifqQÛEdr àia» 
ligne BE w^ ,,la»Iig«eBI>*^ f^^pouRavQttBE-tiii^ 
s caufc dicjr.- H^-i-4 : raaiscommclepbinc/Byjà.^ • 

fjas déternùné, tirez du.poios fixe A: iràriatigaeaBE^ 
à parallèle AG ^ -^ 4,)&: djt.^oihi C, a la Ligne AB ^, 
là parallèle GD,car ainfî e» quelque Lieu que fbitk 
Ligne BE,, on aura toûjou» ED^ ^; &c comme ion 
Quarré\:^ eft égal au Rj»iaiïgfe éx , on connoît aile- 
ment qu'il faut déa:ire pai:'ie peint G , fîir le Dia- 
mètre CD, une Parabole ,. dont lèParametre GF ^ ^,. 
^doot4è8ot40ijn^'£)jr|it.pai^dé[s:à)là:l%ne ,,. 
&• k:eo^ ;PàiaJbi9là .àtofi^i^^ 

Propdbos et Liçu .à, k, Jf^r^gjjole. ,;>^ V^/*^^-** t ce. pcaiHtai 
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^ DES LIEUX GEOMETMQyES. 
poiànt j' «• î^t r^ > pour avoir cet autre lieu fans fé- 
cond terme , j^j^;^ h f ;if t ^<^ t J- <« , qui cft de m^e for^ 
me que le fécond des quatre precédens , duquel par 
i^.Fic. conièquent on tirera aifêment une conftruâion , iùr 
tout en regardant les noms da chaque ligne, <pii 
font icy écris par ordce. 

AB *, X. 

BE ^ y. 

DE «^î^, 

AC*> ^4, 

Ttoifiéme Propfôns cc lieu à la Parabole yyy-'éty^lx^ ai, 
E^emp»*- u eu ^t premièrement ôter le fécond terme , en /ùp- 
pofàntjr *» 5lt -r-^ > po*^ avor cet autre lieu fcns fé- 
cond ternie , ^^ kx-^ 44 , qui efl de même forme 
que le troifiéme des quatre precédens , duquel par 
confèquent il fera aife de tirer une con/hii(5Hon , en 
»7.Pig. confîderant la valeur de chaque Ligne , que nous 
avons icy jlnapquée parxiçdre. 

ABi;r. 

BE H jr. 

DE H {^. 

AC*» i4. 

OsaoUtM Propofbns ce Deu à la Parabole tjxy-o "^ K-ix. 

^Mm^ Il en faut premièrement ôtèr le fécond terme en fîip- 
pofànt y H :^t 7 << > pour ^voir cet autre Lieu fans fé- 
cond terme , içç ^ ^aafcc^àx , qui efl de même 
ibrme que le d&toks des quatre precédens , duquel 

p*f 
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DES LIEUX GEOMETRIQUES. 41 
par confèquenc on tirera aifëment une conftruûion , i».p;g, 
par la valeur des Lignes , que vous voyez icy. 

AB V, X, 

DE*>;^. 

cF-fBt^ 

Propoibns ce Lieu à la Parabole ^yy-'-^'^cx-*-^. ^jj"]^"^ 
Il en nuit premièrement ôter le fecond terme, en fup- ""^ 
poiànt^ "^ î^tfu > po"*^ ^^ cet autre Lieu iàns k- 
cond terme , ^t^^-^ cV,qui eft fcmblable à la première 
des quatre formules précédentes. 

Ceft pourquoy fùppofàns que du point fixe A , il . conftnw. 
parte la L^e indennieAB *» jf , & que de ion ex- "t^'.Pig. 
tremité B , il parte la Li^ie indéterminée BE ^yy en 
ibrtc que Fangle ABE , toit donné. Il faut ôter de la 
Ligne BE n^y , la Ligne BC *» fl , pour avoir EC *. v^, 
à caufc de jp H 9^-\\l : mais comme le point B , ndft 
pas. déterminé , Eûtes AD ^^ , & par le point D , 
cirez à laLigne BE , la paraMe DF ^ 4 , car menant 
la. droite AF, & la prolongeant julqua ce quelle ren- 
contre en C , la Ligne BE, en quelque Lieu que fbtt 
oene Ligne BE , on aura toujours BC *» fj , & con- 
^qoemment EC *> jç , à caufè des Triangles fèmbla- 
blés ABC , ADF.Et parce que dans le Triangle ADF, 
ooi connoît les deux cotez AD , DF , & l'angle com- 
pris ADF , le troifiéme AF , fera aufli connu , & (i 
on le nomme r , on trouvera AC h "^ j Ainfi les deux 
quantkez indéterminées *• , s^, du Lieu réduit ^ ^cx, 
feront reprcfentées par hi deux lignes AB , CE ^ & 

F 
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4^ DES LIEUX GEOMETRIQUES.' 
xj.Fig. comme leurs extrcmitez ne le joignent pas, on preiw 
dra AC pour AB , ou ''^ pour x. Or comme le Quarré 
de CE , ou s^j^ , eft la première partie du Lieu réduit 
î^:^»^ c;k, on connoît quelle eft l'ordonnée dans la Pa- 
rabole qu'on cherche , dont le Paramètre ièroit c , 
fi la partie du Diamètre .entre le Ibmmct & l'ordon- 
née êtoit X , mais comme elle eft *^^, , ou AC , au lieu 
de c pour Paramètre , on:aura ~ , qu'on trouvera en ^ 
divilàntïc par ^^,: Si donc on décrirpar le point A; /ùr 
le Diamètre AC , une Parabole- , dont le Paramètre! 
AG »^ 'i^, & dont? les ordonnées fbient parallèles à la» 
Ligne B£ , cette Parabole lainfî décote, fera le Uah 



lu on cherche. 



^^^^'- Car fi . Fon prenrf fîir* la circonférence de cette ftU 
rabole un point à volonté, comme £ , & qu'on enr 
tire fîir le Diamètre AC», l'ordonnée CE : comme nous^ 
avons fait AD% r^^; DF h 4 , AP*» r , & le Paramè- 
tre AG ^ îp, fri-cm iùppofè AB-*^ x , ^.BE ^y,om 
aura AC ^ ", , BC w ^,&Œ '^y- f^ , don^le Clar- 
té étant ^al au Re«5baiM|eGAC, par la nature de la 
Parabole , on aura cettcEquation yyy-'^\% «* w, 
ou ^T-î^ V, ex-- iîiçf , qui eft la même que la propo. 
lee* 

La raifbn- pourqnoy il* feat- divKcrv: par 5 , pour 
avoir-le Paramètre de la Parabole , eft telle. Piiâqtie 
le^Kedangle GAC , ou sg; , en (îippofanc le Paramè- 
tre AG •; • , cft-i^al au Quarré 7^ de l'ordonnée 
EC^^ :^ , & que ce mène Quatre 7^ eft ^al au Re^ 
dangle ex y on aura.jcette Equation , ^ ^cx y dans 
laquelle on trouvera » «^ t» pouf le Paramètre AGi 

^^ sixi^a* i« l^ropolbtisjencorcce Licul la Parabole yXf^^ %■* 
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D^S LIEUX GEOMETRIQUES. 43 
Irfy «5 fc-î~. Il en faut premicrement ^6ter le fécond 
terme, en fùppofàntj h :^-^--^ </, pour avoir cet autre 
Lieu fans fécond terme ,^î{,^ccf ~dd t tt , & fi l'on 
fîippofè fct^ ^"^ffi & rj w, w , on aura cet autre 
Lieu, ^'^ff'\f»x y qui eft fèmblable à la féconde 
des quatre formules précédentes. 

Ceft pourquoy fùppofbns que du point fixe A , il c»»»»™^ 
parte la Ligne indéfinie AB *»*•,& de Ion extrémité 30! Fig. 
B , la Ligne indéterminée BE >. jr , en forte que l'an- 
gle ABE foit donné. Il fout ajouter à la Ligne BE «^j», 
la Ligne BD *> f^^ , & la Ligne DH w î| pour avoir 
EH «^ î^ , à caufè àt y^T^-'-^-'id. Mais comme le 

rint B n'eft pas déterminé , tirez par le point A à 
Ligne BE , la parallèle AC *^ -j <^ , & par le point 
C , à la Ligne AB , la Parallèle CF *» ib. Enfin tirez 
du point F à la Ligne BE , la parallèle FG w 4 , car 
menant la droite CG , & la prolongeant jufqu'à ce 
qu'elle rencontre la Ligne BE, auffi prolongée en H, 
ea quelque Lieu que fbit cette Ligne BE , on aura 
toujours .DH *» ^ , a caufè dgi Triangles fcmblables 
CFG ,»CDH , & confèquemment EH ^ \ , dont le 
Quarré j^:^ étant ^al au Redkanglcjjt»'-*" > ^^^^ ^cs 
cotez font m y^-\x y onconnoît que le Paramètre 
doit être 7», & que la partie du Diamètre entre lé 
ibmmet & l'ordonnée devroit être ^ f .*• , qu'on trou- 
vera en ajoutant à la Ligne AB «^ a ,1a Ligne AI *n |^ , 
pour avoir BI v» ^ -j- ;»•, qui ne peut pas être cette par- 
tie interceptée , parce que la Ligne BE n'eft pas l'or- 
donnée , ou ^ , car c'eft EH. Il faut donc que cette 
partie interceptée fbit fîir la Ligne CH , afin qu'elle 
ibit correfpondante à l'ordonnée EH : mais comme 
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44 DES LIEUX GEOMETRIQJJES. 
,0. Kg. cUc doit auffi avoir un raport avec la Ligne BI , on 
tirera du point I , à l'ordonnée EH , la parallèle IK , 
laquelle rencontrant ht Ligne CH, proloi^ée en K , 
donnera le point K , pour le lommet de la Parabole , 
& KH , pour la partie du Diamètre entre k fommet 
& l'ordonnée. Il n'y a donc plus qu'à déterminer la 
longueur duParametre,& la valeur de la partie KH,. 
ce que nous ièrons ainfï. 

Ihùique /lans le Triangle CFG , on connoît les deux 
cotez CF , FG , & l'angk compris GFG, le troifiéne 
côté CG fera auffi connu ,.& h on le nomme r , on- 
crouvcra CH ** ^ , & CK h ^, & confèquemmenc 
KH H il: ta ypova la partie interceptée. Or fi cette 
partie interceptée êtok îf*" , ou BI , le Paramètre 
teroit m , comme vous avez va C'eft pourquoy le Pa- 
camette doit changer, &. pour le trouver^onlenom-- 
mera « ,.& parce que le Ke^Ui^le feus le Paramètre 
KL , as la partie interceptée KH , ffâvoir ,^ f 7^ >. 
eft ^al au Qxarré ^ , de l'ordonnée EH h îç , & 
que ce méine Quarré a2i;.eft égal \ff t «w , on aura 
cette Equation ,,^ 1 7? *» ift »* > dans laquelle on: 
trouvera '-^ ^ «, pour le Pàranietre KL. Si donc on^ 
décrit par le point K , fiir le Diamètre KH ,unc 
Parabole , dont le Paramètre KL •• ^, & dont 
lès ordonnées fbient parallèles à la Ligne EH , cet- 
te Parabole ainfi décrite fera le Lieu qu'on chov 
che.. 
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DES LIEUX GEOMETRIQUES. 45 
PROBLEME V. 

Confiruire un JJèu i tHjperhole entre fis 
AJjimftotes, 

Les Equations qui donnent des Lieux à l'Hyper- 
bole entre les A'fymptotcs, fe peuvent toutes réduire 
a une de même forme que la mivante , xy w 4^, dont 
h. conffarudbion eft telle. 

Suppofons que du point fixe A , il parte la Ligne in- conftmc; 
définie AK^x , &- de (on extrémité B , la Ligne in-*'^.>,5. 
dietermince BE h 7 , en forte que Tangle ABE foit don- 
né. Tirez du point fixe A , à la Ligne BE , la paral- 
lèle AC égale a l'une des deux quantitez connues 4,^, 
dix Reâangle 4^ , comme à la première 4 , & par le 
point C , a la Ligne AB , la parallèle CD , ^ale à 
l'autre quantité connue^ ^ Après cela décrivez du 
centre A , par le point D ,, entre les Alymptotes 
AB , AC , une Hyperbole , qui fera le Lieu qu'oti> 
cherche. 

Car fi on prend for la circonférence de cette Hy- ^^^o^ol 
perbole un pcMnt à volonté , comme E , & que l'on ««»«»• 
en tire à l'une des Afymptotes AB , AC , comme à 
AC , la parallèle EB; comme nous avons fait AC «n 4 , 
& CD w ^ , fi l'on fiippofè AB '^ * , & BE v»^ , on 
confiderera que puilque le Redangle ACD eft égal 
au ReAangle ABE , par la nature des Afymptotes ^ 
on aura cette Equatbn , 46 w 4^7 , qui eil la même 
<pe la propolce. 

Pour vous faire voir que toutes les Equations à: 
l'Hyperbole entre fcs Asymptotes iè peuvent réduire. 

Eiijj 
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46 DES LIEUX GEOMETRIQUES, 
à une de même fbnne que la précédente, nous ajou- 
terons icy les Exemples fuivans. 
Preiwer ProDolons donc premièrement ce lieu à l'Hyper- 
^ ' Dole entre les Alymptotes , «r^ ** ^- f »J. On divi- 
ièra en premier lieu, l'Equation propo/ee par ~ , pour 
avoir cette autre Equation ,^ *• ^^f ^, ou le Re- 
âranglc xy des daix lettres inconnues (è trouve ré- 
duit )l l'unité , ce qui doit toujours être ain/î , autre- 
ment le Lieu propofè (èroit mal refblu. Suppofcz *t 
T ""Ky P°^ ^v^"" c^^ ^^^*^c Lieu , î^ «*jî^, & fi 
vous lùppofèz ~ ^ xr^ , on aura ce dernier Lieu nd 
*»^î^ , qui eft de même forme que le précèdent. 
conftnc. C'eil pourquoy Jùppolons que du pointfîxe A , il 
"î^Rg- ,p^te la Ligne indetenninée AB w * ,.& de ion ex- 
trémité B , h Ligne indéfinie BE ^y , en forte que l'an- 
gle ABE fôit donné. Il faut ajouter à laUgne AB *» x, 
h Ligne AC w. **" , pour avoir BC *» s^, à caufè dc;rt 
~ w i^. Tirez par le point C à la Ligne BE, la paraiieJe 
CD H A-, & par le point D,à la Ligne BC, la parallèle 
DF H i , & décrivez du centre € , par le point F ; 
entre les Afymptotes CB , CD , une Hyperbole., qui 
fera le Lieu qu'on cherche , & la démonih-ation s'en 
fera comme auparavant. 
Deuxième Propo/oiis cc Licu à l'Hyperbolc entre fes Afym- 
iKœpk. pjQjçj^ ^^ ^ ^-my. Divilèz-le par ^ , pour avoir cet 
autre Lieu ,'4* ^ *J'- ^' , dans lequel fuppofànt ;*•'- 
w» !^ , il viendra cet autre Lieu "^ w j^j^ ^ & fi l'on 
fiippolè ^ ^ du y on aura ce dernier Lieu réduit du 
Si- H- *"" y^. > 4"i ^^^"^ ^^ même forme que le précèdent , 
jon en tirera aifement une conlhudion , par les noms 
de chaque Ligpe ,.qui font icy marquez. 
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AB '^ 9ç. » .p%.' 

BE *-> . 
BG ^ :^. 

AC - ^, 

CD H ». 

Propofbnrcc'Lieu à l'Hyperbole entre fès Aly«l- Troidém» 
pcotes , db *> «;j-'-f , ou f^ h ^-xy. Supporez^-^*^- - 
x^^^yOa^ ^ </ii,-pour avoir cet autre Lieu réduit 
dn •^j'î^ , d'où l'on tirera aifëment une conftru<5tion à 
riinitation de la précédente , en confiderant les noms 
de chaque Ligne , qui font' icy, m&rquez. ^ ^^, j^ 

AB ^x.,' 

BÊ H;r.. 

BC ^ s^v 

AC*» ^^- 

DF *> d.. 

Propofbns ce Lieu à l'Hyperbole en«t /es Afym-» QMnWa* 
ptDtes,4Ar ^ jfj^-i^.^uppofcz' premièrement Jï'-^ *» j^^^»"»^. 
pour avoir cet autre Lieu ^ ,^:^-«î?;^'^4^. Supposez 
encorejr-rf v» « , pour avoir ce dernier Lieu réduit , 
ai^*^>s^ay duquel on tirera aifëment une conftruâion,^ 
par les noms de chaque ligne ,. qui font icy mar- ^l^^^. 
quez. 

AB V» X.- 

BEh> 

Be ^ s^. 

AC^»^HDG) 

GkîH 4-» gd; ' 
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4» DES LIEUX GEOMETRIQUES. 

jf.ing. CG ^ afh. 

ctoqaijme Propofons cc Licu à rHypcrboIe entre Ces Afym- 
Exempic ptotcs , ax ^ xy\ iy. Suppofèz premièrement .v f ^ 
«^ 11^ , pour avoir cet autre Lieu , 4:^- au '^j'j^, ou 
ah w aT^^-j/^. Suppoiez encore a-y-^u , pour avoir ce 
dernier Lieu reouit yoè^^^a , duquel on cirera aiie- 
3* wg- ment une conftrudion par la valeur de chaque Li- 
gne , que nous avons icy ajoutée. 

BEw> 
" BC>s^; 

EF «n «.. . 

CD^a. 

DFv,^t:,. 

BC^^tx 

Sixième Propofons ce Lieu à l'Hyperbole encre fes A/ym- 

xemp e. ^^^^^^ , 4x >% ij» - jry. Suppo/cz premicremeni b-x '^'s^^ 

pour avoir cet autre Deu , ab »* <c^-^jys;. Suppolèzco- 

corc 4tj"^ « , pour avoir ce dernier Lieu réduit , 

j^.Fig. 4l,w9^y duquel on cirera àifëment une conifauâiao^ 

parles noms de chaque Ligne , qui ont été icy nvarquez. 

• ; • ABv.i^' 

BE *,jK. 
BCw:^. 
EF ** fl». - 
AC ., ^ H DG. 
GH «, 4 s CD. 
CG H^-<f. 



Prop<^ 



ons 
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DES LIEUX OEOMETllIQUES. 49 
Proposons ce Lieu à l'Hyperbole entre (es Afym- septi^: 
pcotes , 4b-xx w» ^ytfy- Suppofèz premièrement ;rt ^*'°'f'''- 
c ^ j^., ou X ws^-c ^ pour avoir cet autre Lieu ., 4^- 
*^ "^ KX-^'^KtyK' Suppofèz encore :^-ic t y ** », pour 
avoir ce dernier Lieu réduit , db^ct ^^,o\idd'^ ^ , 
en iiipp^fànt Jth-xc^ Àd. 

Pour la conftruâion ^ lîippofons que du point fixe . coofta». 
A , il parte Ja Ligne indéfinie AB w. *• , & de -fon ex- *"5. f» 
tremite' B , la Ligne indéterminée BE ^y , en forte 
que l'angle ABE fbit donné. Il faut ajouter à la Ligne 
ÂB w * , la Ligne AC ** ^ , pour avoir BC «^ a;;.,à cau- 
fè de ■»• t <^ ** î^- Il ^ut aufïî ajouter à la Ligne BE »» j», 
la Ligne BG *> ^-xc , pour avoir EG v» « , à caufc de 
j^-zctj)"^ •• iï**is comme le point B neft pas déter- 
miné , faites CF w xc , & tirez par le point C , à la 
Ligne BE, la parallèle CD /^ te, car menant la droite 
DF , & la prcHongeant jufqu'à ce qu'elle rencontre la 
Ligne BE , aufïi prolongée en G , en quelque Lieu 
que fbit cette Ligne BE , on aura toujours BG h s^tc , 
à caufè des deux Triangles ifofceles femUables CFD, ' 

ËFG, & par confèquent EG v, «. Ainfî les deux quan- 
titez indéterminées 7^, d, du Lieu réduit dd ^-^T^e» , fe- 
ront reprefèntcês par les deux Lignes CB , EG , & 
commeieurs extremitez ne fc joignent pas, à la place 
de BC *» î^ , on prendra ion égale & parallèle EK : 
& parce que le Reâangle XEG , ou !^« , eft ^al an 
R&^angle dd , dont les cotez font d , d ,00. tirera 
du point D , à la L^e KE , la parallèle DH ^ </ , 
ôc on décrira du centre D , par le point H , entre les 
Afymptotes DL , DG , une Hyperbole qui ièra le Lieu 
quoo cherche. 

G 
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Demonf- CâT fi l'oil ptchd Gxc k cîrtônferèncc de cette ïîy- 
"^«"Kg. pcrbole un point à difcredon ,eommé E , & que Yoù> 
tire à Tune des Afymptotes, là paraflcle BE ât par lê 
point H , la parallèle Hï ; comitie nous avons fait 
AC ^c , en H u\ CV *.icy6c DH w, d^m^û l'on: 
/îippoic AB w Xy&c BE »»^,,onauraCR ou KE ^ xfcy, 
&: BF ouBG ^x-c;6c par conlèouent EG w *-ctj>,; 
& parceqae leRe(flangic KEG cA légal au Rectangle 
DHÏjpâr là propriété des Afymptotes,pn aura csette 
Çquatîon y.xx'fçyfxj^ccM m^^cc , ou ab-xx^ xj 
1 0' > 'î'** ^^M twêrne que la propdëe. 
Hoiriéme Propofbtts encore ce Lieu à rHypcrboîè entre lès 
««p«e. ^fymptotés , ax - ;ifjf . ^ 4^ - xj.- cy. Supposez première^ 

ment xtc'^K»^^ **■ •* K"^ > P°"^ *'^*^"* *^^ awtrie. 
Lieu , ir;^-4CJ.îçi^j" icg;^-cc ^ ah-y?^, oa ^'\df\<;c •• 

**^-K.^tif;tt^:?:. Siippolèz encore <-;tt«tj' *• • > 
pour avoir ce dernier lieu réduit^ âb^iic'\cc^Z'» t 
ou dd^z^ i en fùppofint 4A f 4r f ce ♦» ^. D'où J on 
tirera ailànent une conifauâion à l'imitation de k 
*•'% précédente. C'eftipourquoy je me contcnteray de vous : 
donner icy les noms de chaque tigiie.. 

AB^*-. 

BC^Z- 

EG «^ »., 

Ae ^ f» 

DH »• /^ 

GD H if fi*» G!?. 

BG^zcf^-^.. 

KEw«.t<^.- 
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Les Equations de ces deux derniers exemples ap- 
partiennent aufli à une Hyperbole par fon Paramètre^ 
^omme vous allez voir dans le Prooleme iùivant. 

^ PROBLEME Vt 

Conftruire un Lieu à ÏHyferbolt far fin 
^arametrtt 

Les Lieux à l'Hyperbole par fon Par^etré fè peu- 
vent tous réduire à l'une des deux £?rmules iùivantes. 

pour conflïuire Je Lieu de la première Eqwation , p„n,ieR 
xx-44^jg^ y lequel eft une Hyperbole Equilatere , ^î"*"°°- 
comme vous allez voir , fiippoions que du point ^Hè 
A , il parte la L^ç indeterniinee /^^jg,.^ de ft>n '^**'''* 
extrémité B , la Ligne indefînie B£ s» ^ , en ibrte que 
l'angle ÂBË fbit donné. Puifque leQuarrej^ de la Li- 
gnç BE Hji , eft ^al au Rectangle *y-4w , .dont les 
<:ôtez font x'^a:, x-^ , on ddt.canfi.dpi'er cetçe I4-. 
gne B£ comme une ordonnée dans l'Hyperbole , & 
&s cotez x-f-f ,<«•- 4, doivent être fiu: le Diamètre de 
lamâme Hypeiboie. Àinfl on doit confîdei'er UXi- 

Îrne AB h at, comme une partie de ce Diamètre pro- 
ongé autant qu'il en fera befpin , & à caui^ des çô- 
tez ;« 1 4 , ;r -4 , on luy doit ajouter d'une part la Li- 
gne AD H 4 , & de l'autre, côté en ôter la Ligne AC 
*o 4 , pour avoir DB •» A-f 4 , fie BC *» ;ir -4 , dont le 
Redangle DBC , ou xx-im , cÛant égal au Quatre 

Gij 



Digitized by 



Google 



St DES LIEUX GEOMETRIQUES:. 
40. Bg. j^y de la Ligne BE *, j> , on connok que CD ou ta dF 
le Diamètre déterminé d'une Hyperbole Equilatere,. 
6c que par confèquent le point A en eft le centre ,. 
& C le fômmet.. 

Si donc on décrit du centre A ,.par le poiar C ^ 
une Hyperbole, dont le Diamètre détermine CD ** 14 , . 
fôit ^al à Ibn Paramètre , & dont lès ordonnées /oient 
parallèles à la Ligne BE , cette Hyperbole ainfï dé- 
crite, fera le Lieu de l'Equation propofèe xx-^^t^ 

t^^ Car fi on prend lui- la circonférence de cette Hy- 
perbc^e un point à volonté , comme E ,.& quonenr 
tire fur le diamètre CBvJi'ordennée B£ jComme. nous 
avons fiiit AC *» 4 , & AD ** « , fi Ion fùppofe AB 
*->x, & BE w^,onauraDB H ;t\ay&. BC w x~^, 
& parce que le Redangle DBC , e9t égal au Quarrd 
de l'ordonnée BE , par k' nature de l'Hyperbole Equi- 
latere , on aura' cette Equation ^xx-om '^■yy ,.qui 
efl la même que la propofëe:. 
Deiniéae p^juj. conflruire le Lieu delà féconde Equation , xx - 
^ 44.^ ^ ^onentirera^prenucrementcetteanalc^ie,^, 
c v.'»x-éa yyy , qui-fiut connoître ,que ce Lieu eiftà 
une Hyperbole Scalene , dont le Diamètre déterminé 
eft à fbn Paramètre , comme fr , à r , .après quoy^ ool 
O'ouvera aifêinent une confhu<5tiohà l'imitation de k 
4i.'ig. précédente , en>confîderant les. noms de chaque Li- 
gne , qui (ont icy marquer. . 

AB^A-.. 

BE w>_ 

AC w 4: 



Digitized by 



Google 



DES LIEUX GEOMETRIQUES.^ j^, 

BD w, x-\é. 4fcrig. 

Diam, 'P^ram, :: ^ , c- 






Pour vous faire voir que toutes lés Equations qui " 
donnent des Lieux à l'Hyperbole par (on Paramètre, , 
fé peuvent réduire, à l'une des deux précédentes , nous 
ajouterons icy les Exemples {ùivans. 

Propoibns ce Lieu à iHyperbcJe par fon Parame- Franief 
tre , xx%ax '^yy. Il en-feut premièrement ôter le fè-^"°**^ 
oond terme , en fîippolant x'-^n^-ay pour avoir cette 
autre Equation (ans fécond terme, J^- 7<<<« «^ j^.,qui^ 
eft de même forme que la première des deux prece- 
dentesr 

G'eft pourquoy {uppolôns que du point fixe A , il. \ conftrœ. 
pfarte là Ligne indéfinie AB ^ jf , & de. fon extre-*T*Kg., 
mité B , la Ligne indéterminée BE ^y , , enforte que. 
l'angleiABE, Sât donné. Jl fiiut ajouter à laLigne AB 
V. ;v y Jâ Ligne AC «^ ^ 4-^ pour avoir GB *^ :^ a caufo 
de xX i: a^\ : &• parce que dans le Lieu réduit y-. 
:ç^--^ aâ ^yy, le Quarréjy^de la Ligne BE ^y, eft égal 
au Rectangle J^s?;j ^ 4a ,.dont lés cotez font :^t -<*> • 
:^^T^4,.dontî^-^4,.eft reprelèmé par la Ligne AR 
^ X , on aura l'autre.côté î^t i * >• en ajoutant à la> 
Ligne BC w ^,la Ligne CD *» '-4, après quoy lere- 
ûe fera facile à achever. 

Ptopofons ce Lieu à l'Hyperbole par fon Parame- DemiémeK 
tre , XX - 4x Myy. Il en faut premièrement ôter le fe^ ^«"v"^ 
cond terme , ea lîippofent *• w j^t r ^ > pour avoir cet 
aatre Lieu» fans fécond, terme , t^'- 744 hj^ y qui efl 
de même forme que la première, des deux formules^' 
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54 DES LIEUX GEOMETRIQUES, 
précédentes. Ceft pourquoy.on en tirera aifement 
^'•''* une conftru(SHon , en confîderant les noms de cha- 
que Ligne , qui font icy marquez. 

AB -. X, 

BCw:^. 

ACh -^a^CD. 

BD^x-4. 
Diam. h J>dram^ 
a a 

T ttoe Propo^i^s ce Lieu à l'Hyperbole par fon Paramc- 
Exemple, ttc , XX - ax *-^ ^'. Il en fàut premièrement ôter le 
44, F«. fécond terme , en (îippofànt x^^f jr^ > p^^ *voîr 
cet autre Lieu îans Iccond terme, :^î^- -744 *» ^ * qui 
cft (èmblablc à la dernière des deux formules précé- 
dentes, ce qui fait coimoître que le Lieupropcîe^*'- 
4* w ^ , cft à une Hyperbole , dont h Diametec 
déterminé eft à fon Paramètre comme ^ à c ,à caufo 
de la fra<5Hon ^. Apres quoy la copftruéljon fera 
tout-à-fait la même que k précédente. 
Q^éme Propofons ce Lieu a l'Hyperbole par fon Parame- 
Umfk. tre , ^-x-t rf;f ^ "ï^. Il en fiiut premièrement ôter le 
fecond terme , en lùppolànt ^ w :^-{ 4 , pour avoir 
cet autre Lieu fans (econd terme , sj^--; ^^ ^t 
qui êcant fomblablç à la dernière des deux formijes 
précédentes , fait connoître que le Lieu propofë xx 
fdx^ ^, eft à une Hyperbole , dont le Diamètre 
cft à fon Paramètre comme M ^, après quoy k con- 
ftmdion fora tbut-à-Êiit k même que edle du pre- 
mier Exemple. 



4f . Flg. 
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jpropo/ons ce Lieu à l'Hyperbole par fbn Paracrifi. ciafii<m« 
tte , x;e't4x ^yy\ hy, H en faut premièrement ôter ''"î^i^l^ 
lès féconds termes ,* en £ippoiànt *• *» ^- ! <« , &> *» 
»- ~i& , pour avoir cet autre Lieu làns (ècond terme , 
j^j^j.bb-aa », „^ ^ ou j^j^_i id^aa ^ en iîippolànt bit. 

M ^ -tU» Dktù nous avons tiré cette commi<5hon. 

Suj>poibns que du point fixe A , il parte la Ligne .jj^""***' 
indéfinie AB'^XyÔi d& fon extrémité B y la Ligne -»<•%•. 
indéterminée BE hj» ,. en forte que l'angle ABE foit 
donné. Il ^ut ajouter à la Ligne AB «^ **, la Ligne A€ 
•% -a ,, pour avoir BG «^ :^ , à caufe de x ^;i^~ ^a.^ 
Mais il faut ajouter à la Ligne BE ^^. , là Ligne BF 
*» i-^, pour avoir EF *, «,à caulèdej h «- j- ^.Mais 
comme le point B neft pas déterminé, tirez du point 
e^ à la Ligne BE, la' parallèle CD -» •{ ^, & du point 
D , à là Ugne AB , ja parallèle DF «^ t^. , car ainfî 
vous aurez EF*» ». Ainfl les deux quantitez indéter- 
minées s^ , « 5. du Lieu réduit ^^ ^dd** «m ,^ feront 
reprefèntées par lés deux Lignes DF,EF: après quoy 
lè refte fera facile à achever. 

Propofôns ce Lieu à l'Hyperbole par fort Pârame- sùiéme 
ttc yXX-4x*^X3^ ^h' Si on ôte les fècondi termes , e»-^*"*''* 
feppdànt X ^ î^t- T'* y^y^ t»'\^^~b yOn trouvera ai- 
fëment une coirflrudion à l'imitation de la preceden- 4«.Kg. 
te , & il ne faut que regarder la Figure pour làcom- 
{vendre. 

Propofons ce Lieu irHyperbole , ^^ - xx m xy.:\ (y , septième 
on xx^ xyy^ éb-cy j qui eA le même que ccluy que^*"?'** 
nous t avons propofé au fcptiéme Exemple du Problè- 
me pecedenL II en Élut premièrement ôter le fécond' 
^tme^en fùppoÊmtj» >. ^Ltt^ ,îppur avoir cet -autre.: 
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4i.Rg. Lieu, KK-TJ!y^^^-^yy oayy.^cy ^ j^7^9^-^^.,êioà 
û Bait encore ôter le fécond terme ., en iuppofànt 
y^u'fuc, pour avoir ce dernier lieu , ow - 4fc 1 4ab 

^ 471^ « ou a» -dd ^ 4i^ ^ en (ùppofànc 44^-4C< 

^•dd. 

conftm. Pour k conftnvStion , iùppofèz xpie du point fixe 

4^. Kg. A , il parte la L^e indctenninée AB ^y , & de (on 

extrémité B , la Ligne indéfinie BE *» * , en forte que 

l-anglé ABE (bit donné. Il ^t ajouter à la Lkne B£ 

*» *•, la Ligne BF w 4 jf , pour avoir EF «^ :^ , a caufc 
de AT *» 5^-7^ : mais comme le poim B n^ft pas dé- 
terminé , prolongez comme vous voudrez la Ligne 
AB en C , & tirez par le point C , à la Li^ B£, la 
parallèle CD , ^ale à la moitié de AC., xar menant 
la droite AD, & la prolongeant jufqu a ce qu elle ren- 
contre ia Ligne BE , auffi prolongée en F , von aura 
BF «n^,à caulc des Triangles Semblables ACD ,ABF , 
& conlèquemment EF «^ :^. Il faut encore ôter de la 
Ligne AB *» j,Ja Ligne AG ^ ic,pour avoir GB «^ «, 
à caufè de ^ *> «tu. Ainfî les deux quantitez indé- 
terminées :^ , » , du lieu réduit ew-dd^ 41^ , feront 
reprefèntées par les deux Lignes EF , GB : mais com- 
me leurs excremitez ne fè joignent pas , on tirera jdu 
point G, à la Dgne BE^la parallèle GH,& onpren- 
dra FH , pour GB , ccft-à-dire °^ pour « -, .car U l'on 
fîippofè AC «n » , & AD H », on trouvera HF v, ^. 
puilque donc on change » en ^^ , il faut auffi chan- 
ger le lieu réduit «« -dd ^ 43^7^, en ceiuy-<^,^-^^ 

H ^ d'où l'on tire cette analogie , 4*» , mm u 
^""L^^- , ^ y <{^^ connoître que le Lieu propofc 
alf-xx^xy\i3f.,eikk une Hypecoole , dont le Dia- 
mètre 
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DES LIEUX GEOMETRIQUES, yj 
mètre eft à (on Paramètre , comme 4»» à mm j Apres 47- R» 
quoy le refte s'achèvera facilement, en regardant les 
noms de chaque ligne , que nons avons icy ajouter. 

BE *» JT. . 
EF «* Zc 

AG *» m, 
CD^ -tm. 

EF w \y. 





ACj "^ ic. 








AD H». 








HF w £,-. 








HUt»H 


HK. 






KU f. 






Diam 


. Taram, n 


4»», 


Mfff* 


xdn 


dm 
ia • 







Nous avons fùppofë 4fc plus grand que 44^, & s'il 
avoit été moindre , le Lieu réduit fèroic tel , «» f dd 
V» 45^{ç , ou j^x^'dd «^ «M» , dont la conftru<àion eft 4>.Fig. 
iêmblable à la précédente , excepte que le Diamètre 
de l'Hyperbole eft lïir la Ligne GH , & que le Dia- 
mètre traverfànt eft à fon Paramètre , comme mm à 
4»i» , car fi on multiplie le Lieu réduit -^9^-dd ^ cm , 
P^ ^ i comme il a été fait auparavant, on aura cet 
autre Lieu, '-^"S ^ ~, ^où l'on tire cette ana- 
logie mm y 4»» r. :^î^;^- f dd ^i^y qui fait connoîtrc 
que le Diamètre eft à fon Paramètre , comme mm à 
4»» , & que le demy Diamètre eft R ;' ^^ , ou f </ , 
& enfin que R^ > ou ~ , ou EM eft une ordonnée 
<ians l'Hyperbole^&c.Voyez les noms de chaque Lignc^ 

H 
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%f-H: AB ^y, 

EF«^î^. 
BG^«. 
AC*»«r. 

BF . ^7. 
AG «n ic- 
AD V, ». 

HI w l-/"^ HK. 
Z>/4X9. T?4ram. :: mm , 4»«. 

■ J 4Jnn 

••• iqm • 

Propofôns encore ce Lieu à l'Hyperbole , dx-xiè 
ïS^ïil"* H âb-xy-cjy ou xjt-dx-xy ^ cy-ah , qui cft la mê- 
me que celle que nous avons propofëe au huitième 
Exemple du Problème précèdent. Il en fâuc premiè- 
rement ôter le fecond terme , en {ùp^Cant x^^t 
•i 4 1 7 ^ » pour avoir cet autre Lieu, ^j^- ^aa- f-4)r- 
lyy ^ cy-ah , ouyy t lay 1 40' ^ 4*^ -'*^ 1 4^'':. > ^'°'^ 
il faut encore ôter le fécond terme , en foppofànt 
j^ct-a-fx pour avoir ce dernier Lieu , <m» - 44^- 
44c- 4CC ^ 4Vg , ou ««..^^i H 4î^î^ , en lùppoiàm: 44e f 

44c 1 4CC ** »^' 
caafttuc Po"r 1* conftrudipn , foppofez que du point fixe 
'*°- A , il parte la Ligne indéterminée AB «^j, & de fon 
'°'^^' extrémité B , la Ligne indéfinie BE ^ * , en forte que 
l'angle ABE foit donné. Il faut ôter de la Ligne BE «^ x^ 
la Ligne BH *» z^tiy > pour avoir EH '^ j^, à cau- 
fe de .;^ ^ î^t i <• 1 1^ > Mais comme le point B , neft 
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DES LIEUX GEOMETRIQUES. 59 
-pas déterminé , tirez du point A , à la Ligne BE , la îo.Rg. 
parallèle AC ^ ^ 4 , & du point C , à la Ligne AB , 
la parallèle CD , qui donnera BD *» -; 4 , & pour avoir 
DH "^ 7^ , prenez fiir CD , une Ligne quelcoiique 
CF *•!»,& tirez par le point F , à la Ligne BE , la 
parallèle FG v» -i 1» , car menant la droite CG , & la 
prolongeant jufqu a ce qu elle rencontre la Ligne BE , 
en H , vous aurez DH '^ 7 jV , à caufè des Triangles 
femblables CFG , CDH , & par conlèquent DH ^ 
f-4 1 r 7 > & EH *» î^. Il Èuit ajouter à la Ligne AB , 
ou CD «^^ , la Ligne CI ^ 4 1 «>pour avoir ID «n « , 
à caufè de^ w 0-4-xc.AinfI les deux quantitez indé- 
terminées ^ , « , du Lieu réduit cK»~da^i^, feront 
reprefèntées par les deux Lignes , EH , ID ; & comme 
leurs extremitez ne fè jouent pas, on tirera du point 
I , à la Ligne BE , la parâdlele IK , qui rencontrera la 
Ligne CH , au point K , qui fera le centre de l'Hy- 
perbole , parce que l'on doit changer la Ligne ID ** • 
en la Ligne KH ^ î^, & par conlequent le Lieu ré- 
duit ««-^/^ *. :^:^, en celuy-cy^^-^^" w»^,&âche- 
ver le relie comme dans l'Dcemple pecedent. 
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